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Câu 1. 


Câu 2. 


Сам 3. 


Сам 4. 


Câu 5. 


(THPT LÊ XOAY VĨNH PHÚC LẦN 1 NĂM 2018-2019) Cho hàm số y = f (x) xác định và liên tục trên 
đoạn [a;b]. Diện tích hình phăng giới hạn bởi đồ thị hàm số y= f (x), trục hoành và hai đường thắng 


х = а, х= Б được tính theo công thức 


A. S= |у] B. $=|/(х)®. c. $=-[/(х)®. D. s= [|Z(x)|&x 


(Mã đề 102 BGD&DT МАМ 2018) Gọi Š là diện tích của hinh phăng giới hạn bởi các đường y = 2", 
y=0, x=0, x=2. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 


2 2 2 2 
А. 9=Zz|2*dx B. 5 = | 2*dx C. S = z| 2” dx D. S= |2” dx 
0 0 0 0 
(Mã đề 101 BGD&ÐT МАМ 2018) Gọi 5 là diện tích hình phăng giới hạn bởi các đường y =e", y=0, 
x=0, x=2. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
2 2 2 2 
А. S= [c'dx В. S = т | e'dx {С = z| e'dx D. S= z| e" dx 
0 0 0 0 


(Ма 102 - BGD - 2019) Cho hàm só y = f (x) liên tục trên R. Gọi 5 là diện tích hinh phắng giới han 
bởi các đường у= f (x), y =0,х=—1 và х= 5 (nhu hinh vẽ bên). 





Mệnh đề nào sau đây đúng? 


A. S= -f f(x)dx 4 ƒ(x)dx. В. $= | f(x)dx ‚| ƒ(x)dx. 


С. 5 = | ƒ(x)dx 4 ƒ(x)dx. D. S= -[ ƒ(x)dx ‚| ƒ(x)dx. 


(Mã 103 - BGD - 2019) Cho hàm số f (x) liên tục trên Ж. Gọi S là diện tích hình phẳng giới hạn bởi các 
đường у= f (x), y=0,x=—l,x =2 (như hình vẽ bên). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 





2 


A.S=| (х) а +Í у(х) ах. в. $=—| /(х) ак (х) ах. 


1 
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1 2 1 2 
C. S=-| f(x) ах f(x) ах. D. S= | f(x)dx -| f(x) ах. 
—1 1 -1 1 
Câu 6. (РЕ MINH HỌA GBD&DT NĂM 2017) Tính diện tích hình phăng giới һап bởi dó thị hàm số y = x° — x 
và đồ thị hàm số y = x — x°. 
к B. 2 ы D. 13 
12 4 12 
Câu 7. (РЕ THAM KHẢO BGD&ÐT NĂM 2017) Gọi S là diện tích hình phăng (А) giới hạn bởi các đường 
0 2 
y=f(x), trục hoành và hai đường thắng х=—1, x=2. Đặt a = [/(x)dx,b= | (х) а, mệnh đề 
е 0 
nào sau đây đúng? 
A.S =b-a B.S=b+a C. S=-b+a D. =—Б—а 
Câu 8. (DE THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Cho (H) là hình phăng giới hạn bởi parabol y = 3x?, cung tròn 
có phương trình y=w4—x” (với 0<x<2 ) và trục hoành (phân tô đậm trong hình vẽ). Diện tích của 
(H) băng 
Ал +43 4л -43 4л +243 -3 54/3 -27 
3. —= L= ЕЕ L- 
12 6 6 3 
Câu 9. 


(РЕ THAM KHẢO BGD&ÐT МАМ 2018-2019) Diện tích phần hình phăng gach chéo trong hình vẽ bên 
được tính theo công thức nào dưới đây? 
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Câu 10. 


Câu 11. 
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2 


А. [(-2х+2) а В. ((2х-2)& 
=] —1 

С. (2 +2х+4)ах D. Гох -2x-4)dx 
—1 —1 


(Mã đề 101 - BGD - 2019) Cho hàm số f (х) liên tục trên К. Gọi S là diện tích hình phẳng giới hạn bởi 
các đường y = f (x) ‚у=0,х=—1 và x=4 (nhu hình vẽ bên). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 





A. S= ле) )ах — Eom B. S= | f(x)dx + | f(x)dx 


C. ве Јода да р. s=-[ /(x)dx+ | f(x)dx 


(Mã đè 104 - BGD - 2019) Cho hàm số f (x) liên tục trên R. Gọi Š là diện tích hình phẳng giới hạn bởi 
cá đường у= f (x), y=0, x=—2 và x=3 (như hình vẽ). Mệnh đề nào dưới đây đúng? 


х)ах— | f(x 


x)dx+| f(x 





ШЕ 
[re 
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Câu 12. (CHUYÊN KHTN МАМ 2018-2019 LAN 01) Diện tích phân hình phăng gạch chéo trong hình vẽ bên được 


tính theo công thức nào dưới đây? 





2 


A. | (2x -2x-4)dx. B. | (2x +2х-4)&. 
—1 —1 

С. | (-2x +2х+4)&. D. [(-2x-2x+4)äx. 
= —1 


Câu 13. (HỌC MÃINĂM2018-2019-LÀN 02) Gọi $ là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đô thị hàm số y = f (x) 


‚ trục hoành, đường thăng х= а,х =b (như hình vẽ bên). Hỏi cách tính S nào dưới đây đúng? 








поа О) а 





A.S=[7(x)4. B. 5 = 


C С 


С, $=-[/(х)ах+ | /(х)&. D. seisoja roa 


a a 


Câu 14. (THPT ĐOÀN THƯỢNG - HAI DƯƠNG - 2018 2019) Gọi 5 là diện tích hình phăng giới han bởi các đồ 


thị hàm số: y=x -3x, y=x.Tính S. 
А. 5 =4. В. 5 = 8. C.S =2. D 5 =0. 


Câu 15. (CHUYÊN НОМС VƯƠNG GIA LAI NĂM 2018-2019 LÀN 01) Gọi S là diện tích của hình phăng giới 
hạn bởi các đường =3”, у= 0,х=0,х= 2. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 


2 2 2 2 
А. S = J3 ax. B. 5 = л|3'°йх. С бе л |3'ах. D. 5 = J3 4. 
0 0 0 0 
Câu 16. (THPT ĐÔNG SƠN THANH HÓA NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hàm số у= f (x) liên tục trên đoạn 
|ø;b|. Gọi D là diện tích hình phăng giới hạn bởi đồ thị (С): у= f (x), trục hoành, hai đường thẳng 


x=a, х= Б (như hình vẽ dưới đây). Giả sử S, là diện tích hình phăng D . đúng trong các phương án A, 
B,C, D cho dưới đây? 
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Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Сам 20. 
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Diện tích hình phăng giới hạn bởi dó thị hàm só y =(x-2Ÿ —1, trục hoành và hai đường thắng 
x=l,x=2 băng 


С D. 


w | ~x 


2 Е 
` т. 


Cho hai hàm sô f(x) và g(x) liên tục trên [а ;b] . Diện tích hình phăng giới hạn bởi đô thị của các hàm 


2 
АЕ =. В. 
3 


só к, у = g(x) và các đường thắng х= а, х= Б băng 


af [/()—g@)]dx|. B. fIr ear с. |[ƒ(x)—g(x|dx. D. |[ƒ@)—g(z)]dx 








Diện tích phân hình phăng được tô đậm trong hình vẽ bên được tính theo công thức nào dưới 


đây? 


y=x°-2 








A. f(e -2+ JP): B. |(©-2-/М)® 
С. (е2) р. |[-£+2~ he 


(KTNL GV BÁC GIANG МАМ 2018-2019) Tính diện tích hình phăng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
y=4x— X và trục Ох 





CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG САР TRONG KỲ THỊ THPTQG 
34 
3 


А. 11. 


Сам 21. 





Câu 22. 


DT:09467985489 


31 32 
L. 
3 


t. s, 


Б. — 


3 


(DE THI THU VTED 03 NĂM HỌC 2018 - 2019) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol y = (x — 2) 


, đường cong y = x` và trục hoành ( như hình vë ) bằng : 


D. 


м [| < 


73 7 
12 “12 


11 
(CHUYÊN NGUYÊN ТАТ THÀNH YÊN BÁI LẦN 01 NĂM 2018-2019) Diện tích của hình phẳng được 
giới hạn bởi đồ thị hàm số у=] (х) ‚ trục hoành và hai đường thăng ха, x =p (a < b) (рһап tô đậm 


ү! 


trong hình vẽ) tính theo công thức nào dưới đây ? 


[ClI:y=/Iz] 


A.S=[7(x)4r+[ 7(x)&x, 





с Ь 
С s=-| /(x)dx+| f(x)dx. 
Câu 23. (РЕ GK2 VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Tính diện tích 5 hình phắng giới hạn bởi các đường 
y = x° +l,x=—l,x=2 và trục hoành. 
13 
А. S=6. B. 8 =16. C. $=—. D. S=13. 
Câu 24. (THPT AN LÃO HAI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Gọi S là diện tích hình phăng giới hạn bởi các 
đường у= х^ +5,у= 6х, x=0,x=l. Tính S. 
4 7 8 5 
А. — В. — С. = D. = 
3 3 3 3 
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Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Cau 29. 


Câu 30. 


Câu 3]. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


(THPT AN LÃO HAI PHONG МАМ 2018-2019 LAN 02) Gọi diện tích hình phăng giới hạn bởi đô thị 
А —3 
hàm sô (C ) :у = х 





RE, và hai trục tọa độ là S . Tính S? 
А. СТЕ В. =1 C. san oi D. sain = 
3 3 3 3 


(THPT CAM GIÀNG 2 МАМ 2018-2019) Diện tích hình phắng giới hạn bởi các đô thị hàm số y = x` — x 
у = 2х và các đường х= 1; х=—1 được xác định bởi công thức: 

0 1 0 1 
A. S= J(x -3x)đx+ | (3x- x )dx. B. S= [(ax-x')dx+|(x -3x )dx. 

—1 0 —1 


0 
1 


[f-ra D в Гло) 


-1 


C. % = 





Diện tích hình phẳng giới hạn bởi y =x"; у= 0; х= х= 2 bằng 


А. 2. в. 2. с.З, D. 1. 
3 3 3 


(THPT LÊ ХОАҮ VĨNH PHÚC LÀN 1 NĂM 2018-2019) Gọi S là diện tích hình phẳng giới hạn bởi dó 


х—1 


thị của hàm số (H ): y= | và сас trục tọa độ. Khi đó giá trị спа S bằng 
XT 





A. 2ln2—]. В. In2 +1. C. ш2-1. D. 21п2+1. 


(TOÁN HỌC TUÔI TRÉ NĂM 2018 - 2019 LÀN 01) Gọi S là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi các 


lnx | 
đường у=—у, y=0, x=1, х=е. Mệnh дё nào dưới đây đúng? 


е е е 2 е 2 
In In In In 
A.SẴ=z| 24. B.S=J- dx. c s= |а dx. о зл 3| a 
X X X X 
1 1 1 1 
(CHUYEN PHAN ВОІ CHÂU МСНЕ AN NĂM 2018-2019 LÀN 02) Diện tích hình phăng giới hạn bởi 
đô thị các hàm số у= -x +2x+1, p= 2x —4x+]1 là 
A. 8. В. 5. С. 4. D. 10. 
(THPT YÊN PHONG 1 BẮC NINH NĂM HỌC 2018-2019 LAN 2) Tính diện tích hình phăng giới hạn bởi 
hai đồ thị y =x +2x, y=x+2. 


7 0 
A. —. B.—. (O. 
2 2 


11 
D- 
2 


М | л 


(SỞ GD&ĐÐT BÁC GIANG МАМ 2018-2019 LÀN 01) Diện tích hình phắng giới hạn bởi đường cong 
у= xln x , trục hoành và đường thăng x = e là 
2 2 2 2 
е L в Etl cổ L p +! 
2 2 4 4 














A. 
(CHUYÊN HA LONG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Hình phăng (Н) được giới hạn bởi các đường y = x° 
‚ y=3x—2. Tính diện tích hình phẳng (Н) 

2 | | 
A. 3 (дуа) В. Ç (đvdt) C. 1 (ауд) р. P (дуа) 


(THPT GANG THÉP THÁI NGUYÊN NĂM 2018-2019) Diện tích hình phàng giới hạn bởi đô thị các hàm 
số у= х, у=1 và đường thắng х =l bằng 


А. е^“. B. e+2. C. 2e. D. е—2. 
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Câu 35. 


Giá trị dương của tham số m sao cho diện tích hình phẳng giới hạn bởi dó thị của hàm só y =2x+3 và 
các đường thắng у = 0,х =0,x = т bằng 10 là 


7 
RE B. m=5. С. т=2. D. т=1. 
Câu 36. Ріёп tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị của hàm số у= 4x—x° và đường thắng у = 2x bằng 
A. 4. BS с. 2. р. 10 
3 3 3 


Câu 37. (THPT LÊ QUY ĐÔN ĐÀ NÀNG МАМ 2018-2019) Tính diện tích phần hình phăng gạch chéo (tam giác 
cong ОАВ ) trong hình vẽ bên. 


5 5л 
А. —. В. — 


6 6 


SZ 
D. —. 
15 
Câu 38. (KTNL GV THUẬN THÀNH 2 ВАС NINH NĂM 2018-2019) Tính diện tích 5 của hình phắng giới hạn 
bởi các đường y=x“—2x, „=0, x=-10, x=10. 
2000 


3 





2 
A. S= B. S= 2008. С. S = 2000. D. s=. 
Câu 39. (THPT NGÔ SĨ LIÊN BAC GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Gọi S là diện tích hình phăng giới han 


bởi các đường у= f (x), trục hoành và hai đường thắng x=-3, x=2 (như hinh vë bên). Đặt 


| 2 
а= | f(x)dx, b= J|Z(x)dx . Mệnh đề nào sau đây là đúng. 
53 





А. S=a+b. В. 5 =а-һ. С. S =-а-һ. D. 5 =р-а. 
Câu 40. (CHUYÊN ВАС GIANG NĂM 2018-2019 LẦN 02) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi dó thị hàm số 
y=x và đường thắng у= 2х là: 
A. 2 E- С. ы 
3 3 15 
Câu 4l. (CHUYÊN PHAN ВОІ CHÂU NĂM 2018-2019) Diện tích hình phăng giới hạn bởi đô thị các hàm số 
y=-x+2x+l, у= 2х? – 4х+1 là 


А. 8 В. 5 C. 4 D. 10 


м | Ü 
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Câu 42. (CHUYÊN KHTN LÀN 2 NĂM 2018-2019) Cho hàm số f (x) = | 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


7—4x` khi 0 < x <1 





А . Tính diện tích 
4—x khi x>] 
hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số f (x) và các đường thắng x = 0,x =3, у = 0. 
1 2 
ы. 24 С. 10. р. 9. 
3 3 
(CHUYÊN QUỐC HỌC НОЕ NĂM 2018-2019 LẦN 1) Tính diện tích Š của hình phăng (Н) giới hạn 
bởi các đường cong y=—x +12x và у= х. 
937 343 793 397 
A. Š =—— В. 5 = — C. $ =— D.S=—— 
12 12 
(ĐÈ GK2 VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Cho (Н) là hình phẳng giới hạn bởi các đường у = Ух 
‚ у= x—2 và trục hoành. Diện tích của (H ) bằng 
| 16 
AL. в. Š, A E 
3 3 3 3 


(РЕ HỌC SINH GIOI TÍNH BẮC NINH МАМ 2018-2019) Gọi S là diện tích hình phàng giới hạn bởi đồ 


` £ X 
thị hàm sô y = 





và các trục tọa độ. Khi đó giá tri спа S là 


X + 
А. $=1+1п2. B. 5=2ш2-1. С. $=21п02+1. D. $=1п2-—1. 
Diện tích hình phẳng được giới hạn bởi các đường у= х? +x—l và у= х +х-1 là 
ж. в к, р. 2. 
15 15 5 15 


(THPT NGHĨA HUNG NÐ- GK2 - 2018 - 2019) Gọi Š là hình phăng giới hạn bởi đồ thị hàm số 
_] ! 
(H): у = — | và các trục tọa độ. Khi đó giá trị спа S bàng 
x+ 
A. S=ln2+1. B. 5=2ш2+1. С. S=ln2-—]. D. S=2lÌn2—]. 


(THPT GIA LỘC HAI DƯƠNG МАМ 2018-2019 LÀN 01) Tính diện tích của phân hình phăng gạch chéo 
trong hình vẽ sau: 
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CÁC DANG TOÁN THUONG САР TRONG КҮ THI THPTQG 
(HSG BẮC NINH NĂM 2018-2019) Cho hình phăng (H ) giới hạn bới parabol у = — và đường cong 


Câu 49. 
х? 
có phương trình у = ,|4— q (tham khảo hình vẽ bên ) 
у 











О 
4 4 
Diện tích hình рһапо (H ) bằng: 
2(4z+x3] Ал +33 Ал +43 4N3+z 
а= B.———— . p.— — 
3 6 3 6 
Càu50. (DÉ THỊ THỨ VTED 02 МАМ HỌC 2018 - 2019) Cho hàm số f (x) xác định và liên tục trên đoạn [—5;3 
có đồ thị như hình vẽ bên. Biết diện tích của hình phẳng (4), (B), (С), (D) giới hạn bởi đỗ thị hàm số 
i 1 : 
у= f (x) và trục hoành lần lượt là 6; 3; 12; 2. Tính tích phân | [2 /(2x+1)+1 [их bằng 
I \ / 
| \ / 
| \ / 
(А) À / 
i / 
-5 NGB) 7 3 = 
A. 27. B. 25. C. 17. D. 21. 
Câu 51. (ТТ THANH TƯỜNG NGHỆ AN МАМ 2018-2019 LAN 02) Diên tich hinh phàng gioi han bơi hai đồ thi 
ham số y = x°, y =x" -4x+4 va trục Ох (tham khao hinh ve) được tinh theo công thuc nao duoi đây? 
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Câu 52. 


Câu 53. 


Câu 54. 


y=x “—=đx+4 





А. x°- (x° -4x+4)|dx. B. КЕ 


Са 


x` dx — í( [° -4x+4)dx p [earje -arsaa 
1 1 


(TOÁN НОС ТОО! TRÈ - THÁNG 4 - 2018) Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm só y = |x —1| 
và nửa trên của đường tròn x” + y” = 1 bằng? 
m 1 m-l 


A.Z, б. с. 21, р. 2—1, 
4 2 2 2 4 


[KIM LIÊN - HÀ NỘI - LẦN 1 - 2018] Cho (H ) là hình phẳng được tô đậm trong hình vẽ và được giới 
: -x khix<1 
x—2 khi x>] 


10 
hạn bởi các đường có phương trình y = РЕ =“ „у= . Diện tích của (H ) băng? 


11 
А. —. 
6 
(THCS&THPT NGUYÊN КНОҮЕМ - BÌNH DƯƠNG - 2018) Cho đường tròn có đường kính băng 4 và 
2 Elip lân lượt nhận 2 đường kính vuông góc nhau của đường tròn làm trục lớn, trục bé của mỗi Elip đêu 
bằng 1. Diện tích 5 phân hình phăng ở bên trong đường tròn và bên ngoài 2 Elip (phần gạch carô trên hình 
vẽ) gần với kết quả nào nhất trong 4 kết quả dưới đây? 
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A. $=4,8. В. $=3,9. СЕ D. 5 = 3,4. 
Câu 55. (THPT TRẤN QUỐC TUẦN - ТАМ 1 - 2018) Tính diện tích S của miễn hình phăng giới hạn bởi đô thị 


của hàm số f (x) = ax? +bx”+e, các đường thắng х =l, х = 2 và trục hoành (miền gạch chéo) cho trong 





hình dưới đây. 
А. s=% йе 
8 Ó 


Câu 56. (THPT CHUYÊN THOẠI NGỌC HẦU - LẦN 3 - 2018) Cho hàm só f liên tục trên đoạn |—6; 5|, có đồ 


5 
thị gồm 2 đoạn thăng và nửa đường tròn như hình vẽ. Tính giá trị / = | | f (x) + 2| dx. 
~6 





A. I=2z+33. B. Т=2л+34. C Т=2л7-+Е33, D. J=27 F32.: 


Dang 1.2 Bài toán có đièu kiên 
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Câu 57. Hình vuông OABC có cạnh bằng 4 được chia thành hai phần bởi đường cong (C ) có phương trình 





у= пея . Gọi Š , S, lần lượt là diện tích của phần không bị gạch và bị gạch như hình vẽ bên dưới. Tỉ số 
9 5 
— băng 
5, 
shy 
B 
X 
6 
3 1 
0. В. 3. кс D. 2 


Câu 58. (РЕ GK2 VIỆT РОС HÀ NOI NĂM 2018-2019) Kí hiệu S (#) là diện tích của hình phắng giới hạn bởi 
các đường у= 2х+1, y=0, x=l, x=í (¿ >1). Tìm t đề S()=10. 
А.ї=3. B./=4. C =l. D. t=14. 


! | 3 | 
Câu 59. (Mã đề 104 - BGD - 2019) Cho đường thăng у= 2" và parabol у = X чы ( a là tham sô thực dương). 


Gol S, Къ) 2 lần lượt là diện tích hai hình phăng được gach chéo trong hình vẽ bên. Khi S, = S 2 thì a thuộc 
khoảng nào dưới đây? 





1 9 2 9 9 1 
В. | —;— C. | —:— D. | —;— 
Ё 2) Е >] r J 


; 3 1 : 
Câu 60. (Ма 102 - BGD - 2019) Cho đường thăng у= a và parabol y = 50 +а, (а là tham sô thực dương). 


Gọi Š , S, lần lượt là diện tích của hai hình phăng được gạch chéo trong hình vẽ bên. Khi S, = S, thì а 
thuộc khoảng nào dưới đây? 
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A. к | В. hóa . C. В | D. Os : 
32 4 4 32 16 32 16 


Câu 61. (Mà 103 - BGD - 2019) Cho đường thăng у =3х và parabol 2x” + а (a là tham só thực dương). Gọi Š, 
và S, làn lượt là diện tích của hai hình phăng được gạch chéo trong hinh vẽ bên. Khi S, = S, thì a thuộc 
khoảng nào dưới đây? 





оо +} Чы} 9 


Câu 62. (Mă đề 102 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho hai hàm số f (x) = ax” + bxˆ +сх—2 và р(х) = Ф" +ех+2 
(a,b,c,d, eeR). Biết răng dó thị của hàm số y = f (x) và у= g (x) cắt nhau tại ba điểm có hoành 
độ lån lượt là —2; —1; 1 (tham khảo hình vẽ). 





Hình phắng giới hạn bởi hai đô thị đã cho có diện tích bàng 
P в.” с. Ë р. 
12 6 2 


2 | NO 
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| : | 1 
Câu 63. (Mà dë 101 BGD&ĐT NĂM 2018) Cho hai hàm số f (x) = ax° + bx° +ex— và g(x)=dx +ex+1 


(a,b,c,d,e € R). Biết răng đồ thị hàm só у= f (x) và у= g (x) cắt nhau tại 3 điểm có hoành độ lần 
lượt là —3; —1; 1 (tham khảo hình vẽ). Hình phăng giới hạn bởi 2 đồ thị đã cho có diện tích bằng 


A. 5 B. 





Câu 64. (MD 103 BGD&DT NĂM 2017-2018) Cho hai hàm số /(х)=ах +Öx+œx—l và 


(х) = аг +ех+- (a,b,c,d,e € R). Biết răng đồ thị của hàm sô y = f(x) và y = g(x) căt nhau tại 


ba điểm có hoành độ lần lượt —3;—1;2 (tham khảo hình vẽ). 





Hình phắng giới hạn bởi hai 40 thị đã cho có diện tích băng 
. в. 125 с. 253 р. 125 
[2 12 48 48 


| : | 3 3 
Câu 65. (Mà dé 104 BGD&DT NĂM 2018) Cho hai hàm số ƒ{x)=ax +bx text” và g(x)= dx +ex-7. 


(a,b,c,d,e € R) . Biết răng dó thị của hàm só y = f (x) và y= g (x) cát nhau tai ba йїёт có hoành dó 
lân lượt là —2; 1; 3 (tham khảo hình vẽ). Hình phẳng giới hạn bởi hai dó thị đã cho có diện tích bàng 
Bi 
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Câu 66. Cho parabol (P) :=-x +2x+3 căt trục hoành tại hai điểm А,В và đường thắng d:y=a 
(0 <а< 4) . Xét parabol (Р,) đi qua А,В và có đỉnh thuộc đường thắng у = а. Gọi Š là diện tích hình 
phẳng giới hạn bởi (Р) và d .Gọi S, là diện tích hình phẳng giới hạn bởi (Р, ) và trục hoành. Biết 8, = S, 


, tinh T = a° —8a” +48a. 
А. T =99. B. T =64. К rm 02. D. T = 72. 


Câu 67. (РЕ HỌC SINH GIOI TĨNH ВАС NINH NĂM 2018-2019) Cho hàm số y = f (x) là hàm số đa thức bậc 


bón và có đồ thị như hình vẽ. 





Hình phẳng giới hạn bởi dó thị hai hàm só у = f (x); у = f (x) có diện tích bằng 
127 127 13 
— r 2L 6 ——; 
40 10 5 
Câu 68. (THPT AN LÃO HAI PHÒNG NĂM 2018-2019 LAN 02) Gọi S là diện tích hình phăng giới hạn bởi các 
đường my = x°, mx = у” (m > 0) . Tìm giá trị của m dé 5 =3. 
А. т=1 В.т=2 С. т=3 ”. т=4 
Câu 69. (THPT САМ GIÀNG 2 NĂM 2018-2019) Cho hình thang cong (H) giới hạn bởi các đường y = е", 
y=0, x=0, x=ln4. Đường thắng x=k (0 <k <In4) chia (H) thành hai phần có diện tích là S 
và S, như hình vẽ bên. Tìm k để S = 25,. 














A. к=. B. к=. C. k=ln2. D. &=ln3. 


Câu 70. (ĐỀ 04 VTED МАМ 2018-2019) Hình phăng (Н) được giới hạn bởi dó thị của hai hàm số đa thức bậc bón 


у= f(x) và у= g (x). Biết rằng đô thị cảu hai hàm số này cắt nhau tại đúng ba điểm phân biệt có hoành độ 
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lần lượt là —3;—1; 2. Diện tích của hình phẳng (Н) ( phân gạch sọc trên hình vẽ bên ) gần nhất với kết quả 
nào dưới đây? 


А В. 2,45 С. 3,21 Р. 2,95 


Câu 71. (THPT QUYNH LƯU 3 NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Cho parabol (Р): y = x° và hai điểm А,В thuộc 
(?) sao cho АВ = 2. Diện tích lớn nhất của hình phăng giới hạn bởi (Р) và đường thăng АВ là 
3 3 2 4 


Ae, |: S D=, 
4 2 3 3 


Câu 72. (KTNL GV THUẬN THÀNH 2 ВАС NINH NĂM 2018-2019) Cho Parabol (Р): у= х? +1 và đường 
thắng 4: y = mx + 2 với т là tham số. Gọi m là giá trị của m để diện tích hình phẳng giới hạn bởi (Р) 
và d là nhỏ nhất. Hỏi m, năm trong khoảng nào? 

| 
2 


Câu 73. (THPT YÊN PHONG SỐ 1 ВАС NINH NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm số f (x) xác định và liên 


A. CV2:——). B. (0;1). С. (—]; D. G8). 


tục trên đoạn [ —5; 3] . Biết rằng diện tích hình phẳng Si, S>, S, giói hạn bởi đô thị hàm số f (x) và đường 


parabol y = g(x) = ах? +bx+c lần lượt là m,n, р. 





3 
Tích phân | f (x) dx bàng 
—5 


A. -т+п – . В. т-п+ М С. т-п+ — D. -mtns с 
| са Рт 45 | P 45 PT gs 
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Câu 74. (DÉ THI THU VTED 03 NĂM HỌC 2018 - 2019) Cho hàm số f (x) liên tục trên R và có đồ thị như hình 


vẽ bên. Biết rằng diện tích các phần (4) | (В ) lần lượt băng 3 và 7. Tích phân | cos x. f (5 sin x — l) dx 










bàng 
NI z 
' TH 
5655 
< 
A. Ba B. 2 C. ы D. —2 
5 5 


Câu 75.  Chohàmsố у= f (x) có dó thị như hình vẽ và diện tích hai phần А, B lần lượt bằng 11 và 2. 





A. 3. B. —. Ë. 9. D. 13. 


Câu 76. (CHUYÊN NGUYÊN TRÀI HẢI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Hình phẳng (Н) được giới hạn 
bởi dó thị (C ) của hàm đa thức bậc ba và parabol 


(P) có trục đôi xứng vuông góc với trục hoành. Phân tô đậm của hình vẽ có diện tích bằng 
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37 7 11 5 
== Шо. С, L. 
12 12 12 12 


2 


Câu 77. (DE GK2 VIỆT ĐỨC HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Parabol y = Е chia hình tròn có tâm là gốc tọa độ, bán 

















| | oS 
kính bằng 24/2 thành hai phàn có diện tích S, và S,, trong đó S, < S, . Tìm ti số S 
2 
3m+2 07r — 2 37r+ 2 3+2 
А. | В. | С. | D. | 
127 3л + 2 07r — 2 21л—2 
2 2 2 
; ' | +2ах+3 = 
Câu 78. Tìm số thực а để hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị hàm у = ел và у= ` — có điện tích 
+а +а 
lớn nhất. 
| 
A=, B. 1. С> р. 3/3. 


{2 
Câu 79. (HỌC MÃI NĂM 2018-2019-ГАМ 02) Cho hàm số у= f(x) có đạo hàm trên К, đô thị hàm số 


у=] (х) như hình vẽ. Biết diện tích hình phẳng phân sọc kẻ băng 3. Tính giá trị của biểu thức: 


T=[ ƒ'(x+1)dx+[/'(x—1)dx+[ f (2x-8)dx 





` B. T=6. C.7=0 ьг=2. 


Câu 80. (THPT YÊN KHÁNH - NINH BÌNH - 2018 - 2019) Cho hàm số у=х бх? +m có đề thị (С„). Giả 


sử (С, ) cắt trục hoành tại bón điểm phân biệt sao cho hình phăng giới hạn bởi (С„) và trục hoành có phần 

phía trên trục hoành và phân phía dưới trục hoành có diện tích băng nhau. Khi đó m = m (vói a, b là các 
А а K Ae ng er oeoa? Xã ; . 

sô nguyên, b > 0. a là phân sô tôi giản). Giá tri của biêu thúc 5 =a+b)b là: 


A, 7, В. 6. béo: D. 4. 


Câu 81. Hình phắng (Н) được giới hạn bởi đồ thị (С) của hàm số đa thức bậc ba và parabol (P) có trục đối xứng 
vuông góc với trục hoành. Phân tô đậm như hình vẽ có diện tích băng 
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Câu 82. 


Câu 63. 


Câu 84. 


3/ Г 
А В 


5 
кс е, D. —. 
12 12 12 
(THPT CHUYÊN HA LONG - LÀN 2 - 2018) Cho các số p,q thỏa mãn các điêu kiện: p >1, g >1, 
l 1 , | 
—+— =1 và các số dương а,Ь. Xét hàm số: y = х” (x > 0) có đô thị là (C) . Gol (5,) là diện tích hình 
p q 
phẳng giới hạn bởi (C), trục hoành, đường thắng x = a , Gọi ( S, ) là diện tích hình phẳng giới hạn bởi 





(C ) ‚ trục tung, đường thắng y =b, 801 (5 ) là diện tích hình phẳng giới hạn bởi trục hoành, trục tung và 
hai đường thắng x=a, y =b. Khi so sánh S, +S, và 5 ta nhận được bất đăng thức nào trong các bất 


đăng thức dưới đây? 

















T T ЕЙ ji _P | 
id + 
а? рї а?! 4—1 а?! 4+1 а? рї 
А. —+—< ар В. + >ab. С. + <ab. D. —+— > аһ. 
p q p= @=1 p+] 9+1 p q 


(SGD&DT HÀ NỘI - 2018) Cho khói trụ có hai đáy là hai hình tròn (O; R) và (ОА), OO' = 40. Trên 
đường tròn (О; R) lây hai điểm А, B sao cho АВ = a3. Mặt phẳng (P) đi qua А, В cắt đoạn OO' 


và tạo với đáy một рос 60°, (P) căt khối trụ theo thiết diện là một phân của elip. Diện tích thiết diện đó 


B. 555 С. nh D. k= J 
3 4 


bàng 


A. 4л УЗ R°. 
3 2 3 4 3 2 


(THPT CHUYÊN HÙNG VƯƠNG - GIA LAI - LÀN 2 - 2018) Cho parabol (Р): y = x° và một đường 
tháng d thay đổi cắt (P ) tại hai йёт А, B sao cho АВ = 2018. Gọi S là diện tích hình phắng giới hạn 


X 


bói (P) và đường thăng d . Tìm giá trị lớn nhất S х CỦA S. 
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3 3 3 _ 3 
„ЖИН XS, су m s. sm 


Câu 85. (CHUYÊN KHTN - LẦN 1 - 2018) Cho hàm só y = ах* +bx° +c có đồ thi (C), biết rằng (С) đi qua 








А. 2,2 


điểm A(-1;0). tiếp tuyến đ tại А của (C ) cắt (C ) tại hai điểm có hoành độ lần lượt là 0 và 2 và diện 
| | | . 28, 
tích hình phẳng giới hạn bởi d , dó thị (С) và hai đường thắng x=0; x=2 có diện tích bằng Е (phần 


tô màu trong hình về). 





Diện tích hình phẳng giới hạn bởi (С) và hai đường thắng x =—l; x =0 có diện tích bằng 
2 1 2 1 
А =. В. —. ая Р”. =. 
5 4 9 5 
Câu 86. (THPT TÚ КҮ - HAI DƯƠNG - LẦN 2 - 2018) Đặt S là diện tích của hình phăng giới hạn bởi đồ thị của 
hàm số y= 4— x°, trục hoành và đường thắng х= 2, х= т, (—2 <m < 2) ‚ Tim só giá tri сйа tham só 


m se. 
3 


A. 2. B. 3. C. 4. D. 1. 

Câu 87. (THPT MỌ ĐỨC - QUẢNG NGÃI - 2018) Trong hệ trục tọa độ Oxy , cho parabol (P) : y = x° và hai 
đường thắng у=а,у=Ь (0< ø<Ð) (hình vẽ). Gọi S, là diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol (Р) 
và đường thăng у = a (phân tô đen); (S,) là diện tích hình phăng giới hạn bởi parabol (P) và đường 
thắng у = b (phần gạch chéo). Với điều kiện nào sau đây của a và b thì 5 = S,? 


1 
ты 


у= 
у = 





` 
p 
` 
* 






Bea амай 


О 








A. Ь= 44а. В. b= 42а. С. b= За. D. b=‡6a. 
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2 


Câu 88. (THPT YÊN KHÁNH А - LÀN 2 - 2018) Cho hình phắng giới hạn bởi Elip ы у? =], parabol 
2 


q C 
y ma và trục hoành (phân tô đậm trong hình vẽ) có diện tích Т=—л-+—\/3 (với 


sa O ЕС 
a.c e Z; b.d e€ N _ là các phân sô tôi giản). Tính 5 =а+р+с+а. 





А. 5 = 32. В. 5 = 10. C. $=15. D. S =21. 

Câu 89. Chohàmsó y= x +ах? +Ьх+с (a,b,c c R) có đồ thị (С) và у = тх? +nx+p (m,n, р Є Ҝ) có dó 
thị ( P) như hình vẽ. Tính diện tích hình phẳng giới hạn bởi (С) và ( P) có giá trị năm trong khoảng nào 
sau đây? 





A. (0:1). B. (1:2). С. (2;3). D. (3:4). 
Dạng 2. Ứng dụng tích phân để tìm thể tích 


Dạng 2.1 Bài toán tính trực tiếp không có điều kiện 


Câu 90. (DE MINH HỌA GBD&ĐT NĂM 2017) Viết công thức tính thê tích V của khói tròn xoay được tạo ra khi 
quay hình thang cong, giới hạn bởi đồ thị hàm số y= ƒ (x) ‚ trục Ох và hai đường thắng 
х=й k= b(a < b) , xung quanh trục Ох. 


A v= иода B. V = af (xk c. V =| (xa D. V = zf /(xỳh 


a 
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Câu 91. 


Câu 92. 


Câu 93. 


Câu 94. 


Câu 95. 


Câu 96. 


Câu 97. 


Câu 96. 


(DÉ THAM KHẢO BGD & ĐT 2018) Cho hàm số у= ƒ(x) liên tục trên đoạn |đ;Ö|. Gọi D là hình 
phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = f ( x) , trục hoành và hai đường thắng x=a,x=b(a< b). Thẻ tích 
của khôi tròn xoay tạo thành khi NHÀ, D quanh trục hoành được tính theo công thức: 


A. V =r f f (xa B. V = | х )ах C. V = 27| f? (ха D. V = | f(x)dx 


(MD 103 BGD&ÐT NĂM 2017-2018) Cho hình phẳng (Н) giới hạn bởi các đường y =x" +3, y=0, 
x=0, x=2. Gọi V là thê tích của khôi tròn xoay được tạo thành khi quay (H ) xung quanh trục Ох. 
Mệnh йё nào dưới đây đúng? 


A. кз B.V=z|(x° +3) 
0 

C. V = i (х? +3) D. V=z[(x`+3 `4 
0 0 


(MD 105 BGD&ĐT МАМ 2017) Cho hình phắng D giới hạn bởi đường cong y = e” , trục hoành và các 
đường thăng x =0, x = 1. Khối tròn xoay tạo thành khi quay D quanh trục hoành có thê tích V bàng bao 
nhiêu? 

2 2 
п{е +] е^—1 те? mje” —] 
.v-"C 11 вуг  cy-5Ẻ S Gs 
2 2 3 2 

(MD 104 BGD&DT NĂM 2017) Cho hinh phăng D giới hạn với đường cong y = үх +1, trục hoành 

và các đường thăng x = 0, х = 1. Khối tròn xoay tạo thành khi quay D quanh trục hoành có thể tích V 


bằng bao nhiêu? 


A. V=2 B. V == C. V=27 р. у= 


(МА ЮЕ 123 BGD&DT МАМ 2017) Cho hình phăng D giới hạn bởi đường cong у = /2+со5х, trục 
hoành và các đường thăng x = 0, x = > . Khôi tròn xoay tạo thành khi D quay quanh trục hoành có thé tích 
V băng bao nhiêu? 

A. V = (л+1)л B.V =x-1 C. V =п+1 D. У = (л-1)л 


(МА РЕ 110 ВСр&РТ МАМ 2017) Cho hình phăng D giới hạn bởi đường cong у = V2 + ѕіп x, trục 
hoành và các đường thắng х= 0, х= . Khôi tròn xoay tạo thành khi quay D quay quanh trục hoành có 
thể tích V băng bao nhiêu? 

A. У =2л(2+1) В. V = 2л С. V=2(z+l) D. V =2z° 


(DÉ MINH HỌA GBD&DT NĂM 2017) Kí hiệu (H) là hình phẳng giới hạn bởi dó thị hàm số 
y=2(x—])e", trục tung và trục hoành. Tính thể tích V của khói tròn xoay thu được khi quay hình (H ) 
xung quanh trục Ох 

A. V=(e°—5Ìz B. V =(4-2e)z C.V =e -5 D. V =4-2e 

(Mã đề 104 BGD&ÐT NĂM 2018) Cho hình phăng (H) giới hạn bởi các đường thắng 
y=x +2,y=0,x=l,x=2. Gọi V là thể tích của khối tròn xoay được tạo thành khi quay (H ) xung 
quanh trục Ox . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 
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Câu 99. 


Câu 100. 


Câu 101. 


Câu 102. 


Câu 103. 


Câu 104. 


Câu 105. 


2 2 
2 

А. V = |(x +2)dx B. У=л|(х° +2) dx 

1 1 

2 2 2 
С. У = [(х° +2) ах р. V =z|(x°+2)dx 

1 1 
(РЕ THAM KHẢO ВСРр&РТ NĂM 2017) Tính thê tích У của phân vật thê giới hạn bởi hai mặt phắng 
х=1 và x=3, biết răng khi cắt vật thê bởi mặt phắng vuông góc với trục Ох tại điểm có hoành độ x ( 


l<x<3) thì được thiết điện là một hình chữ nhật có độ dài hai cạnh là Зх và 43x“ —2. 


124 124 
A. V=- B.V=(32+2V15)z C.V=32+2N15 D. Vy 


(ĐE 15 LOVE BOOK NĂM 2018-2019) Tìm công thức tính thê tích của khối tròn xoay khi cho hình phăng 
giới hạn bởi parabol (P) : у= x” và đường tháng đ: y = 2x quay xung quanh trục Ох. 


A. zÍ(x -2x} dx. B. л[4°йх—л|х\ах. С. л[а°йс+л|х\ах. D. z |x )ak 
0 0 0 0 0 0 


(THPT ĐOÀN THƯỢNG - HÁI DƯƠNG - 2018 2019) Cho hình phẳng (H) giới hạn bởi các đường 
y=x +3, y=0, x=0, x=2. Gọi V là thể tích khối tròn xoay được tạo thành khi quay (Н ) xung quanh 
trục Ox . Mệnh đề nào sau đây đúng? 
2 2 
2 
A. V =т|(х” +3) dx. B.V = J(x +3)dx. 
0 0 


C.V=[(s°+3Ÿ 4. рз) ах. 
0 0 


(CHUYÊN TRẤN PHÚ HAI PHÒNG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Gọi V là thê tích của khói tròn xoay thu 
được khi quay hình thang cong, giới hạn bởi đồ thị hàm số у = 810 х, trục Ох, trục Оу và đường thăng 


Л 1 | 
х = z xung quanh trục Ох. Mệnh đê nào dưới đây đúng? 


A. V = | sin? хах B. V = | sin xdx r= z| sin? xdx D. У = z| sin xdx 
0 0 


о t— N | 
о —— |à 


Thể tích khối tròn xoay được sinh ra khi quay hinh phăng giới hạn bởi dó thị của hàm só y = х? —2x, trục 
hoành, đường thăng x=0 và x = 1 quanh trục hoành bằng 
= ж e n. 
15 3 3 15 
(THPT YÊN PHONG SÔ 1 BẮC NINH NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho mièn phẳng (D) giới hạn bởi 


y= Vx ‚ hai đường thắng x =l, x = 2 và trục hoành. Tính thé tích khối tròn xoay tạo thành khi quay (D) 


quanh trục hoành. 
3л 2 


А. Зл. В. —. С. —. ”. 
2 3 


м | C2 


(SỞ GD&ÐT PHÚ THỌ NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình phẳng (H) giới hạn bởi các đường 
у= 2х-х°, y=0. Quay (H ) quanh trục hoành tạo thành khối tròn xoay có thể tích là 
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Câu 106. 


Câu 107. 


Câu 108. 


Câu 109. 


Câu 110. 


Câu 111. 


Câu 112. 


A. (rja B. x[(2x—x°} dx C. [s= dx D. л (2x-x° )dx 
0 0 0 


о —— t 


Cho hinh phăng giới hạn bởi các đường у = Jtanx, y=0,x=0,x= — quay xung quanh trục Ox . Tính 


thể tích vật thể tròn xoay được sinh ra. 








In2 In3 

z ln pm 
_ D. zln2. 

4 
(THPT AN LÃO HAI PHÒNG NĂM 2018-2019 ТАМ 02) Gọi V là thê tích khói tròn xoay tạo thành do 

2 2 

quay xung quanh trục hoành một elip có phương trình = + e =1. V có giá trị gần nhất với giá trị nào 
sau dày? 
А. 550 В. 400 С. 670 D. 335 


(THPT CAM GIÀNG 2 NĂM 2018-2019) Cho hình phẳng (Н ) giới hạn bởi các đường y = x° —2x, trục 
hoành và đường thắng х =1. Tính thể tích V hình tròn xoay sinh ra bởi (Н) khi quay (А) quanh trục 
Ох. 


ңы h7. с.у=-^ k; 


3 ` 157 Q 8 

(TRƯƠNG THPT HOANG НОА THAM HƯNG YÊN NĂM 2018-2019) Thể tích khôi tròn xoay khi quay 
| 1 

hình phăng (H) xác định bởi các đường у= ~ SN y=0, x=0 và x=3 quanh trục Ох là 


61 61 71 71 
а в. 2-. б. D. =. 

35 35 35 35 
(CHUYÊN LƯƠNG THÉ VINH ĐÔNG NAI NĂM 2018-2019 LAN 01) Thể tích khối tròn xoay khi cho 
hình phẳng giới hạn bởi parapol (P): y= X và đường thăng d: у =2x quay xung quanh trục Ох bàng: 


A. O 2)ах. B. z|o 202 а 
0 0 

C. [4х2 аъла D. л[4з^йх-л|х*йх. 
0 0 0 0 


(CHUYÊN LÊ QUÝ БОМ QUANG ТЕ NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình phẳng (D) được giới һап 
bởi hai đường у = 2 (x — 1) =] = x”. Tính thể tích khối tròn xoay tạo thành do (D) quay quanh trục 
Ох. 

4 2 2 4 
(CHUYÊN ВАС GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Cho hình phăng giới hạn bởi các đường у = tanx, 


T ! _ I 
y=0, x=0, x= P: quay xung quanh trục Ох . Thê tích của khôi tròn xoay tao thành băng: 


A. 5 В. л 1 Өг” ”. л Е 
4 2 2 
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Câu 113. 


Câu 114. 


Câu 115. 


Câu 116. 


Câu 117. 


Câu 118. 


(CHUYÊN ГЕ НОМС PHONG NAM ĐỊNH LAN 1 NĂM 2018-2019) Cho hình phăng giới hạn bởi các 
đường у= sI ‚ =0 và х=9 quay xung quanh trục Ох. Tính thê tích khôi tròn xoay tạo thành. 
5л 7л lliz 


`. B. V =—. ы. ==, D. V = —. 
6 6 11 6 


(CHUYÊN LÊ QUY БОМ ĐIỆN BIÊN LAN 3 NĂM 2018-2019) Tính thé tích của vật thê tròn xoay được 
tạo thành khi quay hình (А) quanh Ох với (Н) được giới hạn bởi dó thị hàm số y = V4x-— x° và trục 
hoành. 


3 læ 32m Зал 
А e c, 2 п 
3 3 3 3 
(CHUYÊN NGUYÊN ТАТ THÀNH YÊN BÁI LÀN 01 NĂM 2018-2019) Cho hình phẳng (Н) giới hạn 
bởi đô thị =2x— х? và trục hoành. Tính thể tích V vật thể tròn xoay sinh ra khi cho (H ) quay quanh 
Ох. 
4 16 16 4 
A. V =—”7. B. V =— л. С.И =—. D. V =—. 
3 15 15 3 
(THPT NGHĨA HUNG NÐ- GK2 - 2018 - 2019) Tính thé tích của vật thé tạo nên khi quay quanh tryc Ох 
hình phẳng D giới hạn bởi đồ thị (P): y=2x—xˆ và trục Ох bằng: 
197 13л 17л 167 


А. V = —. B. V = —. С.И = —. D. V = | 
15 15 15 15 


Tính thê tích vật tròn xoay tạo bởi miền hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm só y=x+3, y=-vx+3, 
x= xoay quanh trục Ох. 


у= 2+3 





4] 43 4] 40 
A. — T. В. — л. C. — л. D. —Z 
2 2 3 


(THPT QUANG TRUNG ĐÓNG ĐA HÀ NỘI NĂM 2018-2019) Ký hiệu (H) là hình phắng giới hạn bởi 
đô thị hàm sô у= f(x) = х.е“, tryc hoành, đường thắng x=1. Tính thé tích V của khói tròn xoay thu 
được khi quay (Н) quanh trục hoành. 


А. V =ë -1. B. V =z[e -1). C. lỘ Ж] D. V=—z(e° ~]). 
4 4 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 27 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG GẶP TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 
Câu 119. (THPT YÊN KHÁNH - NINH BÌNH - 2018 - 2019) Cho vật thê (7) giới hạn bởi hai mặt phẳng 
x=0;x=2. Cắt vật thê (7 ) bởi mặt phăng vuông góc với trục Ох tại x(0 < x < 2) ta thu duoc thiét 
diện là một hình vuông có cạnh bằng (x + 1) е“. Thé tích vật thê (7 ) bằng 
л(13е* —1] 13е -1 
A. —. B.——. 
4 4 
Câu 120. (TT HOÀNG НОА THÁM - 2018-2019) Cho hai mặt cầu (S, ),( S, ) có cùng bán kính R =3 thỏa mãn 


C. 2e°. D. 2ле?. 


tính chất tâm của (5, ) thuộc (S, ) và ngược lại. Tính thé tích V phần chung của hai khói сайи tạo bởi 


(5\ )(5›). 


45л 45л _45 


A. V = —. B. V = —. C. V Fr 
8 4 


4 8 
Câu 121. (TOÁN HỌC TUÔI TRÉ - THÁNG 4 - 2018) Hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị у = |х| và у= x” quay 
quanh trục tung tạo nên một vật thê tròn хоау CÓ thê tích bằng 
Л Л 2л 4л 
А. С. В. —. == ”. —. 
б 3 15 15 
Câu 122. (THPT CHUYÊN NGUYÊN THỊ MINH KHAI - SÓC TRĂNG - 2018) Cho hình (H) giới hạn bởi đô thị 


3 | I 
hàm sô у = Sa , cung tròn có phương trình y=//4—x ° (với 0< x < 2)và trục hoành (phân tô đậm 


trong hình vẽ). 





Biết thê tích của khói tròn xoay tạo thành khi quay (Н) quanh trục hoành là V = -2 3+ £) л , trong 


ж а C А + .o r 
đó a,b,c,d eN và F là các phân sô tôi giản. Tính Р=а+Ь+с+4. 


А. Р=52. B. P=40, С. =40. D. Р=34. 
Dạng 2.2 Bài toán có điều kiện 


Câu 123. (РЕ HỌC SINH GIOI TĨNH ВАС NINH NĂM 2018-2019) Cho hình phăng (H) được giới hạn bởi đường 


cong у = үт? —x° (т là tham số khác 0) và trục hoành. Khi (Н) quay xung quanh trục hoành được 
khối tròn xoay có thê tích V . Có bao nhiêu giá trị nguyên của m để V <10007. 
A. 18. B.20. С. 19. D. 21. 


Câu 124. (PEN I - ТНАҮ LÊ ANH TUAN - ĐỀ 3 - NĂM 2019) Cho hàm số 
у = f (x) = ax + bx° +сх+а,(а,Ь,с,а e К,а + 0) có đô thị (С). Biết rằng đồ thị (C) tiếp xúc với 
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đường thắng у = 4 tại điểm có hoành độ âm và đô thị của hàm số y = f'(x) cho bởi hình vẽ dưới đây. 
Tính thé tích vật thê tròn xoay được tạo thành khi quay hình phắng Н giới hạn bởi đô thị (C ) và trục hoành 
khi quay xung quanh trục Ох. 





2 1 
А. _ В. — л. С. бл. D. đáp án khác. 
35 35 


Câu 125. (THPT GANG THÉP THÁI NGUYÊN NĂM 2018-2019) Gọi V là thể tích khôi tròn xoay tạo thành khi 
quay hình phăng giới hạn bởi các đường у = \/х ‚ у=0 và x=4 quanh trục Ох. Đường thăng 
x=a(0<a<4) cắt đồ thị hàm số у= Vx tại M (hình vẽ). Gọi V, là thể tích khối tròn xoay tạo thành 
khi quay tam giác OMH quanh trục Ох. Biết răng V = 2ƒ. Khi đó 





5 
A.a=2. В. а=24/2. С. a=. D.a=3. 


Câu 126. (CHUYÊN NGUYÊN TRÃI HẢI DƯƠNG NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hình phẳng (D) giới hạn bởi 
các đường у= х-л, y=sinx và x=0. Gọi V là thể tích khôi tròn xoay tạo thành do (D) quay quanh 
trục hoành và V = рл“, (р Є О) . Giá trị của 24р bằng 
A. 8. В. 4. С. 24. D. 12. 
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Câu 127. 


Câu 128. 


Câu 129. 


Câu 130. 


Oo Xx 
ас 
i x 
(THPT NĂM 2018-2019 LÀN 04) Trong mặt phẳng tọa độ Oxy, (Н,): — е , 
х= —4,х= 4 


х^ + у? <16 

(Н, ): х? +(y-2} >4. Cho (H,).(H,) xoay quanh trục Оу ta được các vật thé có thê tích lần lượt 
х +(у+2) > 4 

n n Đắng thức nào sau đây đúng. 

A. V. =V;. B.V, =>. C. V =2V;. D.W=SP, 


(THPT CHU VĂN AN -THÁI NGUYÊN - 2018) Cho hình thang ABCD có АВ song song CD và 
АВ = AD = ВС = а, CD=2a. Tính thé tích khôi tròn xoay khi quay hình thang ABCD quanh trục là 
đường thăng АВ. 


5 3 


5 
А.—ла В. ла. C. — ga . D. ла’. 
4 2 


(THPT CHUYÊN LÊ HỎNG PHONG - TPHCM - 2018) Cho đồ thi (C): y = /(х)= Ух. Gọi (H) là 
hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (С), đường thắng x=9 và trục Ох. Cho điểm M thuộc đồ thị (С) và 
điểm 4 (9: 0) . Gọi V. là thể tích khối tròn xoay khi cho (H ) quay quanh trục Ox , V, là thể tích khối tròn 
xoay khi cho tam giác AOM quay quanh trục Ох. Biết răng V, = 2V, . Tính diện tích S phân hình phăng 
giới hạn bởi đồ thị (С) và đường thăng ОМ. 





А. $=3. в. у—27УЗ- с 533. р; Же. 
16 2 3 


Dạng 3. Ứng dụng tích phân để giải bài toán chuyển động 
Dạng 3.1 Bài toán cho biết hàm só của vận tốc, quảng đường 


(MD 103 BGD&ĐT NĂM 2017-2018) Một chất điểm А xuất phát từ О, chuyên động thắng với vận tốc 
`. о | 1 
biên thiên theo thời gian bởi quy luật v (t) = 100 а 


từ lúc А bắt đầu chuyển động. Từ trạng thái nghỉ, một chất điểm cũng xuất phát từ О, chuyên động 


13 
+ С (m/ 5) ‚ trong йо t (giây) là khoảng thời gian tính 


thăng cùng hướng với А nhưng chậm hơn 10 giây so với А và có gia tốc băng а (m/ 5°) (а là hàng số). 
Sau khi В xuất phát được 15 giây thì đuổi kịp А. Vận tốc của В tại thời điểm đuôi kịp А băng 
А. 15(m/s) В. 9(m/§) C. 42(m/s) D. 25(m/s) 
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Câu 131. 


Câu 132. 


Câu 133. 


Câu 134. 


Câu 135. 


Câu 136. 


Câu 137. 


(Mã đề 104 BGD&DT МАМ 2018) Một chất điểm А xuất phát từ О, chuyên động thắng với vận tốc biến 


| 
thiên theo thời gian bởi quy luật v(t) = T E z, (m/s), trong đó t (giây) là khoảng thời gian tính từ 


lúc A bắt đầu chuyên động. Từ trạng thái nghỉ, một chất đêm В cũng xuất phát từ О, chuyên động thắng 
cùng hướng với А nhưng chậm hơn 3 giây so với А và có gia tốc bằng a [m | s’) (a là hăng sô). Sau 
khi В xuất phát được 15 giây thì đuôi kịp А. Vận tốc của B tại thời điểm đuôi kip А bàng 

A. 21(m/s) B. 25(т /5) C. 36( т / 5) D. 30(т / 5) 

(DE MINH HỌA GBD&DT NĂM 2017) Một ó tô đang chạy với vận tóc 10m/s thì người lái đạp phanh; từ 
thời điểm đó, ô tô chuyển động chậm dân đều với vận tốc v(t) = —51 +10 (m/s), trong đó / là khoảng thời 


gian tính băng giây, ké từ lúc bắt đầu đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng hắn, ó tô còn di chuyển 
bao nhiêu mét? 
A. 0,2m B.2m С. 10m D. 20m 


(Mã đề 102 BGD&DT МАМ 2018) Một chất điểm А xuất phát từ О, chuyên động thắng với vận tốc biến 
. " . 1 59 | ~ 

thiên theo thời gian bởi quy luật v(t) = T + Ta (m / s) , trong đó (giây) là khoảng thời gian tính từ 
lúc а bắt đầu chuyên động. Từ trạng thái nghỉ, một chất điểm В cũng xuất phát từ О, chuyên động thắng 
cùng hướng với А nhưng chậm hơn 3 giây so với А và có gia tốc băng a [m / s? ) (а là hăng só). Sau khi 
В xuất phát được 12 giây thì đuôi kịp А. Vận tốc của B tại thời điểm đuôi kịp А bằng 

A. 15(т / s) В. 20( т /5) © 16(т / 5) D. 13(т /5) 

(Mã đề 101 BGD&DT МАМ 2018) Một chất điểm А xuất phát từ О, chuyên động thăng với vận tốc biến 

1 11 

thiên theo thời gian bởi quy luật v(t) = TW 24 TA (m / s) ‚ trong đó t (giây) là khoảng thời gian tính từ 
lúc А bắt đầu chuyền động. Từ trạng thái nghỉ, một chất йіёт В cũng xuất phát từ О, chuyên động thăng 
cùng hướng với А nhưng chậm hơn 5 giây so với А và có gia tốc bằng a [m / 5?) (а là hàng số). Sau khi 
В xuất phát được 10 giây thì đuôi kịp А. Vận tốc của B tại thời điểm đuôi kịp А bằng 

A. 15(т / 5) В. 10(т /5) С. 7(m/s) D. 22(m/ s) 


: 1 | . 
(MD 105 BGD&DT NĂM 2017) Một vật chuyển động theo quy luật 5 = E +Ófˆ vơi t (giây) la 


khoang thơi gian tính tư khi vật đo bắt đầu chuyển động va s (m) la quang đương vật di chuyển được trong 


khoang thoi gian đo. Hoi trong khoang thoi gian 6 giây, Кё tư khi bắt đầu chuyền động, vân tốc lon nhất 
cua vật dat được băng bao nhiêu? 


A. 18(m/s) B. 108(m/s) C. 64(m/s) D. 24(m/s) 


(CHUYÊN LƯƠNG THÊ VINH ĐÔNG NAI МАМ 2018-2019 ТАМ“ 01) Một ó tô đang chạy với tóc độ 
20(m/s) thì người lái đạp phanh, từ thời điểm đó ó tô chuyển động chậm dần đều với vận tốc 
v(t) = —5t + 20(m / s) ‚ trong đó / là khoảng thời gian tính bàng giây, ké từ lúc bát đầu đạp phanh. Hỏi từ 
lúc đạp phanh đến khi dừng hàn, ó tô còn di chuyên bao nhiêu mét (m )? 

A. 20m. B. 30m. С. 10m. D. 40m. 

(THPT QUYNH LƯU 3 NGHỆ AN NĂM 2018-2019) Một ô tô đang chạy với vận tốc là 12 (m/s) thì 
người lái đạp phanh; từ thời điểm đó ó tô chuyên động chậm dàn đều với vận tốc v (t) = -6f +12 (m / 5) , 


trong đó / là khoảng thời gian tính bằng giây kê từ lúc đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến lúc ô tô dừng 
hăn, ô tô còn di chuyên được bao nhiêu mét? 
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Câu 138. 


Câu 139. 


Câu 140. 


Câu 141. 


Câu 142. 


Câu 143. 


Câu 144. 


Câu 145. 


Câu 146. 


A. Sm. B. 12m. C. 15m. D. 10%. 


(THPT CHUYÊN LÊ HỎNG PHONG NAM ĐỊNH NĂM 2018-2019 LÀN 01) Một chiếc ô tô đang chay 
với vận tốc 15m/s thì người lái xe hàm phanh. Sau khi ham phanh, ó tô chuyển động chậm dần đều với vận 
tốc v(t) = —3t + 15(m/ 5) ‚ trong đó t (giây). Hỏi từ lúc hãm phanh đến khi dừng hắn, ó tô di chuyên được 


bao nhiêu mét? 
А. 38m. В. 37.2m. С. 37,5m. D. 37m. 


(CHUYÊN ВАС GIANG NĂM 2018-2019 LÀN 02) Một ô tô dang chạy với vận tóc 20 m/s thì người lái 
đạp phanh; từ thời điểm đó, ó tô chuyên động chậm dàn đều với vận tốc v(t) = —10/ + 20 (m/s), trong đó t 


là khoảng thời gian tính bàng giây, ké từ lúc bắt đầu đạp phanh. Hỏi từ lúc đạp phanh đến khi dừng hàn, ô tô còn 
dị chuyên bao nhiêu mét? 
А. 5 т В. 20 т С. 40 m D. 10m 


(THPT LƯƠNG THÊ VINH HÀ NỘI NĂM 2018-2019 ТАМ 1) Một ô tô đang chạy với vận tốc 10m / s 
thì người lái xe đạp phanh. Từ thời điêm đó, ó tô chuyên động chậm dân đêu với vận tóc 
v(t) = —2t + 10(т / 5) ‚ trong đó t là khoảng thời gian tính bằng giây, ké từ lúc bắt đầu đạp phanh. Tính 
quãng đường ô tô di chuyên được trong 8 giây cuỗi cùng. 

A. 55m. B. 25m. С. 50m. D. 16т. 

(THPT THỰC HÀNH - TPHCM - 2018) Một chât điểm bắt đầu chuyên động thăng đều với vận tốc vạ, sau 


6 giây chuyển động thì gặp chướng ngại vật nên bắt đầu giảm tốc độ với vận tốc chuyên động 
v(f) = Е +a (т / 5), (t > 6) cho дёп khi dừng hàn. Biệt răng kê từ lúc chuyên động đên lúc dừng thì 


chất điểm đi được quãng đường là 80m. Tìm Vy 

A. уу =35m/s. B. у = 25т/5. С. уу =10т/5. D. y =20m/s. 

(THPT LƯƠNG THÉ VINH - HN - ТАМ 1 - 2018) Một ó tô chuyên động nhanh dân đều với vận tốc 
v(t) = 71 (m/ s) . Di duoc 5 (s) người lái xe phát hiện chướng ngại vật và phanh gấp, ô tô tiếp tục chuyển 
động chậm dàn đều với gia tóc а = —35 (m/ 8“ ) . Tính quãng đường của ó tô đi được từ lúc bắt đầu chuyển 
bánh cho đên khi dừng hăn? 

A. 87.5 mét. B. 96.5 mét. C. 102.5 mét. D. 105 mét. 

(THPT CHUYÊN LÊ HỎNG PHONG -NÐ - LẦN 1 - 2018) Một chất điểm đang chuyên động với vận tốc 
v, = 15 m/s thì tăng tóc với gia tóc а (t) = +41 (m s? ). Tính quãng đường chất điểm đó đi được trong 
khoảng thời gian 3 giây ké từ lúc bắt đầu tăng vận tốc. 

А. 70,25m. В. 68,25 тп. С. 67,25 т. D. 69,75 тп. 

(THPT HOÀNG НОА THÁM - НОМС YÊN - 2018) Một chất điểm chuyển động theo phương trình 
5 (t) =10+/+9/“ —ť trong dó s tính bằng mét, / tính bàng giây. Thời gian dé vận tốc của chất điểm đạt 
giá tri lớn nhât (tính từ thời diêm ban đâu) là 

A. t=6(s). B. t=3(s). C. t=2(s). D. t=5(s). 

(THPT CHUYÊN VĨÌNH PHÚC - LAN 4 - 2018) Một ô tô bắt đầu chuyên động nhanh dân đều với vận tốc 
у, (¿) = /[ (m/ s) . Đi được 5s, người lái xe phát hiện chướng ngại vật và phanh gấp, ô tô tiếp tục chuyển 
động chậm dân đều với gia tóc а=—70 (m/ 5°) . Tính quãng đường 5 đi được của ô tô từ lúc bắt đầu 
chuyên bánh cho дёп khi dừng һап. 

A. 5 =96,25 (m). В. $=87,5 (m). С. $ =94 (m). D. S=95,7 (m). 

(SGD THANH HOA - LAN 1 - 2018) Một ó tó bắt đầu chuyên động nhanh dân đêu với vận tóc 
У (t) = 21 (m/ 5). Đi được 12 giây, người lái xe gặp chướng ngại vật và phanh gấp, ó tô tiếp tục chuyên 
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Câu 147. 


Câu 148. 


Câu 149. 


Câu 150. 


Câu 151. 


Câu 152. 


động chậm dân đều với gia tốc a = —12 (m/ 5°) . Tính quãng đường s(m) đi được của ôtô từ lúc bắt đầu 
chuyền động đến khi dừng hăn? 
A. s=168(m). B. s=166(m). ü. s=144(m). D. s=152(m). 

(THPT CHUYÉN THÁI BINH - LÀN 5 - 2018) Đề đảm bảo an toàn khi lưu thông trên đường, các xe ô tô 
khi dừng đèn đỏ phải cách nhau tôi thiêu 1m . Một ó tô А đang chạy với vận tóc 16 m/s bóng gặp ó tô В 
đang dừng đèn đỏ nên ó tô А hãm phanh và chuyển động chậm dân đều với vận tóc được biêu thị bởi công 
thức v, (¿) = 16 — 4t (đơn vị tính bằng 1/5), thời gian tính băng giây. Hỏi rằng để có 2 ôtô А và В đạt 
khoảng cách an toàn khi dừng lại thì ó tô А phải hãm phanh khi cách ô tô В một khoảng ít nhất là bao 
nhiêu? 

A. 33. В. 12. C. aT, D. 32. 

(THPT PHAN ĐÌNH PHUNG - НА TĨNH - ТАМ 1 - 2018) Một vật chuyên động với vận tóc 10 m/s thì 
tăng tóc với gia tốc được tính theo thời gian là a (t) = 1° +3t . Tính quãng đường vật đi được trong khoảng 
thời gian 6 giây ké từ khi vật bát đầu tăng tốc. 

А. 136m. В. 126m. С. 276m. D. 2lóm. 

(THPT CHUYÊN PHAN ВОІ CHÂU - NGHỆ AN - LẦN 2 - 2018) Một chiếc máy bay chuyên động trên 
đường băng với vận tốc v(/) =/ˆ +101 (m/s) với ї là thời gian được tính theo đơn vị giây kê từ khi máy 
bay bắt đầu chuyên động. Biết khi máy bay đạt vận tốc 200(т / 5) thì rời đường băng. Quãng đường máy 


bay đã di chuyên trên đường băng là 


А. = (m). B. 2000(т). C. 500(m). р. (т). 


(THPT QUỐC GIA 2018 - МА BÉ 102) Một chất điểm A xuất phát từ О, chuyên động thắng với vận tốc 


! I 59 
biên thiên theo thời gian bởi quy luật v (t) = 150 + tố Í (m / s) ‚ trong đó t (giây) là khoảng thời gian tính 


từ lúc а bắt đâu chuyên động. Từ trạng thái nghỉ, một chất điểm B cũng xuất phát từ О, chuyên động 
thăng cùng hướng với А nhưng chậm hơn 3 giây so với А và có gia tốc bằng a (т / s? ) (а là hăng số). 
Sau khi В xuất phát được 12 giây thì đuôi kịp А. Vận tốc của B tại thời điểm đuôi kịp А bằng 

A. 20(m/s). B. 16(m/s). С. 13(т / 5). D. 15(т / 5). 


(THPTQG 2018 - МА ЮЕ 104) Một chất điểm A xuất phát từ O , chuyền động thăng với vận tốc biến thiên 


1 58 
theo thời gian bởi quy luật v(t) = T + z" / s) ‚ trong đó t (giây) là khoảng thời gian tính từ lúc 


A bắt đầu chuyên động. Từ trạng thái nghỉ, một chất điểm В cũng xuất phát từ О, chuyên động thắng 
cùng hướng với А nhưng chậm hơn 3 giây so với А và có gia tóc bằng a[m / 5?) (а là hằng số). Sau 
khi В xuất phát được 15 giây thì đuôi kịp А. Vận tốc của B tại thời điểm đuôi kịp А băng 
A. 25(m/s). B. 36(т / s). С. 30(т / s). D. 21(т / 5). 
(SỞ GD&ÐT LÀO CAI - 2018) Một ôtô đang dừng và bắt đầu chuyên động theo một đường thăng với gia 
tốc a (t) =6— 21 (т / 8° ) ‚ trong đó / là khoảng thời gian tính bàng giây Кё từ lúc ôtô bắt đâu chuyền động. 


Hỏi quảng đường ôtô đi được từ lúc bắt đầu chuyển động đến khi vận tốc của ôtô đạt giá trị lớn nhất là bao 
nhiêu mét? 
А. lÑm. B. 36m. C. 22,5m. D. 6,75m. 


Dạng 3.2 Bài toán cho biết đô thị của vận tốc, quảng đường 
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Câu 153. (MÃ ЮЕ 123 BGD&DT NĂM 2017) Một vật chuyên động trong 3 giờ với vận tốc ø(km /h) phụ thuộc 
vào thời gian f() có đô thị vận tốc như hình bên. Trong thời gian 1 giờ kê từ khi bắt đầu chuyền động, đồ 
thị đó là một phân của đường parabol có đỉnh 1(2;9) và trục đối xứng song song với trục tung, khoảng thời 
gian còn lại đô thị là một đoạn thăng song song với trục hoành. Tính quãng đường S mà vật chuyên động 
được trong 3 giờ đó (kêt quả làm tròn đên hàng phân trăm). 









m s ...x—£&£&&&&£&&&K&&œ&œ=k%œN% 
N ....=&=£&=&®&=&=&&&&&&&m&.® - и 


з + 
А. s =21,58(km) B. s =23,25(krn) C. s=13,83(km) D. s =15,50(km) 
Câu 154. (MD 104 BGD&DT МАМ 2017) Một người chạy trong thời gian 1 giờ, vận tóc v (km/h) phụ thuộc vào 


thời gian # (h) có dó thị là một phân parabol với đỉnh 7 Ë J và trục đối xứng song song với trục tung 


như hình bên. Tính quảng đường s người đó chạy được trong khoảng thời gian 45 phút, kê từ khi chạy? 
Ы 


Ет. | 





А. == 2,3 (km) В. s=4,5 (km) D. s=4 (km) 
Câu 155. (MÃ РЕ 110 BGD&ĐT NĂM 2017) Một vật chuyên động trong 3 giờ với vận tốc v( km/h) phụ thuộc 
thời gian f (h) có đô thị là một phần của đường parabol có đỉnh / (2:9) và trục đối xứng song song với 


trục tung như hình bên. Tính quãng đường s mà vật di chuyên được trong 3 giờ đó. 





А. s=25,25(km) B.s=2425(km) С. s=24,75(km) Р. 5=26,75(кт) 
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Câu 156. (MD 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Một vật chuyên động trong 4 giờ với vận tóc V (km/h) phụ thuộc thời 
gian t (h) có đô thị của vận tốc như hình bên. Trong khoảng thời gian З giờ ké từ khi bắt đầu chuyên động, 
đồ thị đó là một phân của đường parabol có đỉnh I (2 ; 9) với trục đôi xứng song song với trục tung, khoảng 
thời gian còn lại đồ thị là một đoạn thăng song song với trục hoành. Tính quãng đường s mà vật di chuyên 


được trong 4 giờ đó. 


yÅ 


d 





О 234f 
A. S=24 (km) B. 5= 28,5 (km) C. 5= 27 (km) D. s=26,5 (km) 

Câu 157. (KTNL GV THPT LÝ THÁI ТО NĂM 2018-2019) Một vật chuyên động trong 6 giờ với vận tóc v(km/ h) 
phụ thuộc vào thời gian /(J) có đô thị như hình bên dưới. Trong khoảng thời gian 2 giờ từ khi bắt đầu 
chuyên động, dó thị là một phần đường Parabol có đỉnh 7 (3; 9) và có trục đôi xứng song song với trục tung. 

I Е I | ` J 
Khoảng thời gian còn lại, đô thị vận tóc là một đường thăng có hệ só góc băng z Tính quảng đường s mà 


vật di chuyên được trong 6 giờ? 





130 134 
А. —; (т). B. 9(km). С. 40(km). р. — Um). 
Câu 158. (THPT THỰC HÀNH - TPHCM - 2018) Một người chạy trong 2 gió, vận tóc v (km/h) phụ thuộc vào thời 
gian t (h) có đô thị là 1 phần của đường Parabol với đỉnh 7 (1; 5 ) và trục đôi xứng song song với trục tung 


Ov như hình vẽ. Tính quảng đường Š người đó chạy được trong 1 giờ 30 phút kế từ lúc bắt đâu chạy (kết 
quả làm tròn đên 2 chữ sô thập phân). 
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Câu 159. 


Câu 160. 





о Eo сус e 
A. 2,11km. В. 6,67km. С. 5,63 km. D. 5,63km. 


(SGD&ĐT DONG THÁP - НКП - 2018) Một người chạy trong thời gian 1 giờ, với vận tốc v (km/h ) phu 
: š I ; 
thuộc vào thời gian £ (h) có đô thị là một phân của parabol có đỉnh 7 [z3] và trục đôi xứng song song 


với trục tung như hình vẽ. Tính quãng đường Š người đó chạy được trong thời gian 45 phút, ké từ khi bắt 
đâu chạy. 


а 





-1 1 + 


A. 5,3 (km). B. 4,5 (km). C. 4 (km). D. 2,3 (km). 

(THPT CHUYÊN HẠ LONG - LÀN 1 - 2018) Một vật chuyên động trong 4 giờ với vận tốc v (km/h) 
phụ thuộc thời gian / (h) có đô thị là một phân của đường parabol có đỉnh /(1;1) và trục đối xứng song 
song với trục tung như hình bên. Tính quãng đường s mà vật di chuyên được trong 4 giờ kế từ lúc xuất 
phát. 
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| t 


A. s = 6 (km). B. s =8 (km). C. s= И (km). D.s= = (km). 


Dạng 4. Ứng dụng tích phân để giải một số bài toán thực tế 
Dạng 4.1 Bài toán liên quan đến diện tích 


Câu 161. (РЕ THAM KHẢO BGD&ĐT NĂM 2018-2019) Một biển quảng cáo có dạng hình elip với bốn đỉnh 
A. А,,В,, В, như hình vẽ bên. Biết chi phí dé sơn phân tô đậm là 200.000 vnđ/m” và phân còn lại 
100.000 vnđ / mí. Hỏi số tiền để sơn theo cách trên gần nhất với số tiền nào dưới đây, biết АА, =8m, 
B B, = бт và tứ giác ММРО là hình chữ nhật có МО = 3m ? 


B; 





Bì 
A. 5.526.000 đồng. В. 5.782.000 đồng С. 7.322.000 đồng Р. 7.213.000 đồng. 
Câu 162. (РЕ 01 РЕ PHÁT TRIÊN РЕ THAM KHẢO ВСр&РТ NĂM 2018-2019) Một biên quảng cáo với 4 
đỉnh A, B,C, D như hình vẽ. Biết chi phí để sơn phân tô đậm là 
200.000(đ/m) sơn phân còn lại là 100.000đ/m”. Cho AC = 8m; BD =10m; MN = 4m Hỏi số tiền sơn 
gân với só tiền nào sau đây: 
А. 122040008. . В. 14207000Z.. С. 115030004.. D. 108940004. 
Câu 163. Môt hoa tiết hinh canh buom như hinh ve bên. 
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Câu 164. 


Câu 165. 


Câu 166. 


Y 





DO <... 
Phàn tó dàm duoc dinh da voi gia thanh 
500.000đ/m”. Phần con lai được tó mau vơi gia thanh 250.000đ / m°. 
Cho AB = Айт; BC = 8dm. Hoi йё trang tri 1000 họa tiết như vây cần số tiên gần nhất vơi số nao sau 


đây. 

А. 1056606674. В. 1066666674. С. 1076656674. О. 1086656674. 

(SỞ GD&DT THANH HÓA NĂM 2018 - 2019) Một khuôn viên dạng nửa hình tròn, trên đó người thiết 
kê phân đê trông hoa có dạng của một cánh hoa hình parabol có đỉnh trùng với tâm và có trục đôi xứng 
vuông góc với đường kính của nửa hình tròn, hai đầu mút của cánh hoa năm trên nửa đường tròn (phân tô 
màu) và cách nhau một khoảng bằng 4 (m) . Phân còn lại của khuôn viên (phân không tô màu) dành đề trồng 
cỏ Nhật Bản. Biết các kích thước cho như hình vẽ, chi phí dé trồng hoa và cỏ Nhật Bản tương ứng là 150.000 
đông/m? và 100.000 đồng/m?. Hỏi сап bao nhiêu tiền dé trồng hoa và trồng cỏ Nhật Bản trong khuôn viên 
đó? (Só tiên được làm tròn дёп hàng đơn v1) 





А. 3.738.574 (đồng. В. 1.948.000 (đồng). С. 3.926.990 (đồng). D. 4.115.408 (đồng). 


(THPT NGÔ SĨ LIÊN BẮC GIANG NĂM 2018-2019 LÂN 01) Người ta cần trông một vườn hoa Сат Tú 
Câu ( phân được gạch chéo trên hình vẽ). Biệt răng phần gạch chéo là hình phăng giới hạn bởi parabol 


у= 2х° —1 và nửa trên của đường tròn có tâm là gốc tọa độ và bán kính băng ND) (m) Tính số tiên tối thiêu 


để trông xong vườn hoa Сат Tú Cầu biết răng dé trông mỗi m? hoa сап ít nhất là 250000 đồng. 





E5 








37 — 2 | ЕЕ — — "250000 


A. н В х250000. С. х250000. D. 


(CHUYÊN LÊ HỎNG PHONG NAM ĐỊNH LẦN 1 МАМ 2018-2019) Nhà trường dự định làm một vườn 
hoa dạng elip được chia ra làm bôn phân bởi hai đường parabol có chung đỉnh, đôi xứng với nhau qua trục 
của elip như hình vẽ bên. Biết độ dài trục lớn, trục nhỏ của elip lần lượt là 8 m và 4 m, F, F, là hai tiêu 


điểm của elip. Phần А, В dùng để trồng hoa, phần С, D dùng để trông cỏ. Kinh phí để trông mỗi mét 
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Câu 167. 


Câu 168. 


Câu 169. 


Câu 170. 


vuông hoa và cỏ lần lượt là 250.000 d và 150.000 d. Tính tông tiền để hoàn thành vườn hoa trên (làm tròn 
đến hàng nghìn). 
A. 5.676.000 đ. B. 4.766.000 đ. C. 4.656.000 đ. D. 5.455.000 đ. 


(CHUYÊN PHAN ВОІ CHÂU NGHỆ AN LÀN 1 МАМ 2018-2019) Người ta xây một sân khâu với mặt 
sân có dạng hợp của hai hình tròn giao nhau. Bán kính của hai của hai hình tròn là 20 mét và 15 mét. Khoảng 
cách giữa hai tâm của hai hình tròn là 30 mét. Chi phí làm môi mét vuông phân giao nhau của hai hình tròn 
là 300 ngàn đồng và chi phí làm mỗi mét vuông phân còn lại là 100 ngàn đồng. Hỏi số tiên làm mặt sân của 
sân khấu gân với số nào trong các số dưới đây? 

A. 202 triệu đồng. B. 208 triệu đồng. C. 218 triệu đồng. D. 200 triệu đông. 

(CHUYEN PHAN BỘI CHÂU NGHỆ AN NĂM 2018-2019 LÀN 02) Người ta xây một sân khâu với sân 
có dạng của hai hình tròn giao nhau. Bán kính của hai hình tròn là 20 m và 15 m. Khoảng cách giữa hai 
tâm của hai hình tròn là 30 m. Chi phí làm mỗi mét vuông phân giao nhau của hai hình tròn là 300 nghìn 
đồng và chi phí làm mỗi mét vuông phân còn lại là 100 nghìn đồng. Hỏi số tiền làm mặt sân khâu gân với 
số nào nhất trong các số dưới đây? 

A. 218 triệu đồng. В. 202 triệu đồng. 
C. 200 triệu đồng. D. 218 triệu đồng. 


(TT DIỆU HIEN - CÂN THƠ - 2018) Bác Năm làm một cái cửa nhà hình parabol có chiều cao từ mặt đất 
đến đỉnh là 2,25 mét, chiêu rộng tiếp giáp với mặt đất là 3 mét. Giá thuê mỗi mét vuông là 1500000 đồng. 
Vậy số tiền bác Năm phải trả là: 

A. 33750000 đông. В. 3750000 đông. С. 12750000 đồng Р. 6750000 đồng. 

(THPT NGÔ QUYỀN - QUANG NINH - HKII - 2018) Một người có miéng đất hình tròn có bán kính bằng 
5 m. Người này tính trồng cây trên mảnh đất đó, biết mỗi mét vuông trông cây thu hoạch được 100 nghìn. 
Tuy nhiên cân có 1 khoảng trông để dựng 1 cái chòi và để đồ dùng nên người này bớt lại 1 phần đất nhỏ 
không trồng cây (phần màu trắng như hình vẽ), trong đó АВ = бт. Hỏi khi thu hoạch cây thì người này thu 
được bao nhiêu tiền ? 





А. 3722 nghìn đồng. D. 7445 nghìnđồng С. 7446 nghìnđồng В. 3723 nghìn đồng. 

Câu 171. (THPT YÊN LẠC - LẦN 4 - 2018) Một mảnh vườn hình elip có trục lớn băng 
100(m) và trục nhỏ băng 80(m) được chia làm hai phần bởi một đoạn thắng nối hai đỉnh liên tiếp của 
elip. Phân nhỏ hơn trồng cây con và phần lớn hơn trồng rau. Biết lợi nhuận thu được là 2000 mỗi m° trồng 
cây con và 4000 mỗi mí trông rau. Hỏi thu nhập của cả mảnh vườn là bao nhiêu? (Kết quả làm tròn đến 


phân nghìn). 
A. 31904000. B. 23991000. С. 10566000. D. 17635000. 
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Câu 172. (CHUYÊN VINH - LÀN 2 - 2018) Một công chào có dạng hình Parabol chiều cao 18 т, chiều rộng chân 
đế 12 т. Người ta căng hai sợi dây trang trí АВ, CD năm ngang đồng thời chia hình giới hạn bởi Parabol 


; j i AD -a 
và mặt đât thành ba phân có diện tích băng nhau (xem hình vẽ bên). Ti sô Ср băng 





a p. c ес 
. т СУЗ DE 


v2 


Câu 173. (THPT KINH МОМ - HD - LÀN 2 - 2018) Một hoa văn trang trí được tạo ra từ một miéng bìa mỏng hình 
vuông cạnh băng 10 cm băng cách khoét đi bốn phần băng nhau có hình dạng parabol như hình bên. Biết 
АВ =5cm, ОН =4 cm. Tính diện tích bë mặt hoa văn đó. 





A. оп“ В. еп“ С. 0ш. D. 50 cm”. 


Câu 174. (CHUYÊN VINH - LẦN 1 - 2018) Một viên gạch hoa hình vuông cạnh 40cm . Người thiết Кё đã sử dụng 
bón đường parabol có chung đỉnh tại tâm viên gạch đề tạo ra bón cánh hoa (được tô mâu såm như hình vẽ 
bên). 





Diện tích môi cánh hoa của viên gạch băng 


S00 2 400 2 


А. 800ст^. В. кш С. кш D. 250cm. 
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Dạng 4.2 Bài toán liên quan đên thê tích 


Câu 175. (ТНРТ САМ GIÀNG 2 NĂM 201 8-2019) Trong chương trình nông thôn mới, tại một xã Y có xây một cây 
câu băng bê tông như hình vẽ. Tính thê tích khôi bê tông đê đô đủ сау câu. (Đường cong trong hình vẽ là 
các đường Parabol). 





0, ưa 19 m 0., 5m 


А. 19 т”. В. 21m. С. 18 т”. D. 40”. 


Câu 176. (РЕМІ- THAY LÊ ANH TUẦN - РЕ 3 - NĂM 2019) Рё kỷ niệm ngày 26-3. Chi đoàn 12A dự định dựng 
một lều trại có dạng parabol, với kích thước: nën trại là một hình chữ nhật có chiều rộng là 3 mét, chiêu sâu 
là 6 mét, đỉnh của parabol cách mặt đất là 3 mét. Hãy tính thê tích phân không gian phía bên trong trại để 
lớp 12A cử sô lượng người tham dự trại cho phủ hợp. 

A. 30 m° B. 36 m° C. 40 m° D. 4l” 

Câu 177. (CHUYÉN LÊ QUY БОМ QUANG TRI NĂM 2018-2019 LAN 01) Săm lốp xe ó tô khi bơm căng đặt năm 
trên mặt phăng năm ngang có hình chiếu bàng như hình vẽ với bán kính đường tròn nhỏ R, = 20cm , bán 
kính đường tròn lớn R, =30cm và mặt cắt khi cắt bởi mặt phắng đi qua trục, vuông góc mặt phăng năm 
ngang là hai đường tròn. Bỏ qua độ dày vỏ săm. Tính thể tích không khí được chứa bên trong săm. 





A. 1250z“em'`. В. 1400z “cm. С. 2500Zˆcm`. D. 6007r cm’. 


Câu 178. (THPT CHUYÊN ĐẠI HỌC VINH NĂM 2018-2019 LAN 01) Chuẩn bị cho đêm hội diễn văn nghệ chào 
đón năm mới, bạn An đã làm một chiếc mũ “cách điệu” cho ông già Noel có dáng một khói tròn xoay. Mặt 
cắt qua trục của chiếc mũ như hình vẽ bên dưới. Biết rằng ОО' =5 ст, OA=10 cm, ОВ=20 cm, 
đường cong AB là một phần của parabol có đỉnh là điểm А. Thể tích của chiếc mũ bằng 

B 
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Câu 179. 


Câu 150. 


Câu 181. 


Câu 182. 


С. 











А. 27507 (ст?) В. 25007 (ст?) —= (ст?) D. 2250z (ст?) 


Cho chiếc trồng như hình vẽ, có đường sinh là nửa elip được căt bởi trục lớn với độ đài trục lớn bằng 80 
cm, độ dài trục bé băng 60 cm và đáy trông là hình tròn có bán kính băng 60 cm. Tính thê tích V của chiêc 
trông (kêt quả làm tròn đên hàng đơn v1). 






—> đường sinh 


.~ ~ 


_——_ = 
æ ” 


A. V =344963 cm” B. V =344964 cm” C. V = 208347 спт D. V = 208346ст’ 


Cho một vật thé băng gỗ có dạng hình trụ với chiều cao và bán kính đáy cùng băng R. Cắt khối gó đó bởi 
một mặt phẳng đi qua đường kính của một mặt đáy của khối gỗ và tạo với mặt phăng đáy của khối gỗ một 


góc 30” ta thu được hai khối gỗ có thể tích là V, và V,, với V. < V,. Thê tích V. băng? 











3 3 3 3 
л. у 2203 в. y 3TR” с. y 27. p УЗ 
9 27 18 27 


(THPT LÊ QUY РОМ ĐÀ NÀNG NĂM 2018-2019) Cho một mô hình 3— D mô phỏng một đường hàm 
như hình vẽ bên. Biết rằng đường hàm mô hình có chiêu dài 5(cm) : khi cắt hình này bởi mặt phàng vuông 
sóc với đây của nó, ta được thiết diện là một hình parabol có độ dài đáy рар đôi chiêu cao parabol. Chiêu 

`. 2 i 
cao của môi thiêt diện parobol cho bởi công thức y = 3 — r X (cm) , VỚI X (cm) là khoảng cách tính từ 101 


vào lớn hơn của đường hầm mô hình. Tính thê tích (theo đơn vị ст ) không gian bên trong đường hầm mô 
hình ( làm tròn kêt quả dên hàng đơn vl ) 


ж 





А. 29. В. 27. С. 31. |? 55. 


(TT THANH TƯỜNG NGHỆ AN NĂM 2018-2019 LAN 02) Một chi tiết máy được thiết kê như hình vẽ 
bên. 
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Câu 183. 


Câu 184. 


Câu 185. 





Các tứ giác АВСР,СРРО là các hình vuông cạnh 2,5 cm. Tứ giác ABEF là hình chữ nhật có 

ВЕ = 3,5ст. Mặt bên POEF được mài nhăn theo đường parabol (P) có đỉnh parabol năm trên cạnh 

EF . Thê tích của chi tiết máy băng 
A. ch B. СЕ 1 С. — F D. . 

24 3 Ó 24 

(THPT LUC NGẠN - LÀN 1 - 2018) Bồ dọc một quả dưa hấu ta được thiết diện là hinh elip có trục lớn 
28cm, trục nhỏ 25 cm. Biết cứ 1000cm” dưa hấu sẽ làm được cốc sinh tó giá 20000 đồng. Hỏi từ quả 
dưa hấu trên có thể thu được bao nhiêu tiền từ việc bán nước sinh tó? Biết rằng bë dày vỏ dưa không đáng 
ké. 

A. 183000 đồng. В. 180000 đồng. C. 185000 đồng. D. 190000 đông. 

(THPT THỤC HÀNH - TPHCM - 2018) Một cóc rượu có hình dạng tròn xoay và kích thước nhu hình vë, 
thiết diện dọc của côc (bô dọc côc thành 2 phân băng nhau) là một đường Parabol. Tính thê tích tôi đa mà 
côc có thê chứa được (làm tròn 2 chữ sô thập phân) 


8cm 
@—AI 
P ` Parabol 
10cm 
— 
A. V =320cm`. B. V =1005,31cm`. C. V =251,33cm`. D. V =502,65cm`. 


(THPT CHUYÊN THOẠI NGOC HẦU - LAN 3 - 2018) Có một cốc nước thủy tinh hình trụ, bán kính 
trong lòng đáy cốc là 6cm, chiều cao lòng cốc là 10cm đang đựng một lượng nước. Tính thể tích lượng 
nước trong cốc, biết khi nghiêng cốc nước vừa lúc khi nước chạm miệng cốc thì đáy mực nước trùng với 
đường kính đáy. 
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A. 240cm. B. 240zcm'. С. 120cm. D. 120zcm'. 


Câu 186. (THPT CHUYÊN THOẠI NGỌC HẦU - LẦN 3 - 2018) Cho vật thê đáy là hình tròn có bán kính băng 1 
(tham khảo hình vẽ). Khi cắt vật thể băng mặt phăng vuông góc với trục Ох tại điểm có hoành độ 
х(—1< x<T) thì được thiết diện là một tam giác đều. Thê tích V của vật thê đó là 





A. V = J. J7... Ü. V = z. 


Câu 187. (THPT BÌNH GIANG - HẢI DƯƠNG - 2018) Sân vận động Sport Hub (Singapore) là sân có mái vòm kỳ 
vĩ nhât thê giới. Đây là nơi diễn ra lê khai mạc Đại hội thê thao Đông Nam А được tô chức tại Singapore 
năm 2015 . Nên sân là một elip (E ) có trục lớn dài 1507 , trục bé dài 90m (hình 3). Nêu cắt sân vận động 


theo một mặt phẳng vuông góc với trục lớn của (E ) và cắt elip ở M,N (hình 3) thì ta được thiết diện luôn 


là một phần của hình tròn có tâm 7 (phần tô đậm trong hình 4) với MN là một dây cung và góc MIN = 90”. 
Đê lắp máy điêu hòa không khí thì các kỹ sư cân tính thê tích phân không gian bên dưới mái che và bên trên 
mặt sân, col như mặt sân là một mặt phăng và thê tích vật liệu là mái không đáng kê. Hỏi thê tích хар xi bao 
nhiều? 
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Câu 188. 


Câu 189. 


Câu 190. 


Câu 191. 


Ç D © 
N 
Hình 3 


A. 57793m . B. 115586т" | С. 321627. D. 101793m°. 

(TRẤN PHÚ - HÀ TĨNH - LAN 2 - 2018) Một cái thùng đựng dâu có thiết diện ngang (mặt trong của 
thùng) là một đường elip có trục lớn bằng Im, trục bé băng 0,8m, chiêu dài (mặt trong của thùng) bằng 
3m. Риос đặt sao cho trục bé năm theo phương thắng đứng (như hình bên). Biết chiều cao của dầu hiện có 
trong thùng (tính từ đáy thùng đến mặt dâu) là 0,6m . Tính thể tích V của dầu có trong thùng (Kết quả làm 
tròn đên phân trăm). " 
F.N ИГ 
Ta | 






” GẤM LỬA 





A. V =1,52m`. B. V =1,31m°. C. V =1,27m°. D. V =1,19m`. 
(SO GD&PT YÉN BÁI - 2018) Người ta thay nước mới cho một bé bơi có dạng hình hộp chữ nhật có độ 


sâu là 250 cm. Giả sử Л (t) là chiêu cao (tính bằng ст) của mực nước bơm được tại thời điểm ứ giây, biết 


` r " š Я 1 u А А 
răng tốc độ tăng của chiêu cao mực nước tại giây thứ / là А' (1) = —— 47 +3 và lúc đâu hô bơi không có 
500 


i ко) ! : 
nước. Hỏi sau bao lầu thì bơm được sô nước băng 4 độ sâu của hô bơi (làm tròn дёп giây)? 
А. 2 giờ 36 giây. B. 2 giờ 34 giây. C. 2 giờ 35 giây. D. 2 giờ 36 giây. 


(THPT NGÔ QUYỀN - QUẢNG NINH - НКП - 2018) Một bác thợ xây bơm nước vào bê chứa nước. Gọi 
h (t) là thé tích nước bom được sau / giây. Cho Л' (t) = 6at° + 2bt và ban đầu bé không có nước. Sau 3 


giây thì thé tích nước trong bề là 90”, sau 6 giây thì thể tích nước trong bề là 504zn”. Tính thé tích nước 
trong bé sau khi bơm được 9 giây. 
A. 1458m`. В. 6007”. С. 2200m? . D. 4200”. 


Dạng 5. Ứng dụng tích phân để giải quyết một số bài toán đại số 


(PTNK CƠ SỞ 2 - TPHCM - LÀN 1 - 2018) Cho hàm só у= f (x) có đạo hàm f'(x) liên tục trên đoạn 
|0; 5 | và đô thị hàm số y = f (х) trên đoạn |0; 5 | được cho như hình bên. 
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Tìm mệnh đề đúng 
A. f(0)= f(5)< f (3). в. / (3) < f (0)= f (5). 
С. /(3)< f(0)< /(5). D. / (3) < f (s) < / (0). 


Câu 192. (MÃ ĐÈ 110 BGD&DT NĂM 2017) Cho hàm só y = f (x). Dó thị của hàm só у= f'(x) như hình bên. 


= 
< f ( 


Đặt s(x) = 2 f (x) = (х + 1) . Mệnh đề nào dưới đây đúng? 





A. g(1) >g(—3) >g(3) B. g(1) > g(3) > g(-3) 
С. g(3)>g(-3)>g(1) D. е(—3)> е(3)> g(1) 

Câu 193. (МР 105 BGD&ĐT NĂM 2017) Cho hàm số y = f(x). Đô thị y = f'(x) của hàm số như hình bên. Đặt 
g(x)= 2 f (x)+ x7. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 


ШОК ЕИ 














А. s(3)< s(-3)< s(1) B. e(1)<s(-3)< (3) 
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С. s(-3)<s(3)<s(-1) D. s(1)<s(3)< s(-3) 


Câu 194. (MÃ РЕ 123 BGD&DT NĂM 2017) Cho hàm số y = f Í x ). Đồ thị hàm số y = f'(x) như hình vẽ. Đặt 
y у 


h(x)=2 f (x)— +”. Mệnh аё nào dưới đây đúng? 


Ụ 





A. h(4)=h(-2)<h(2) В. h(2)>h{—2)> (4) 
C. h(4)=h(-2)>h(2) D. h(2)> h(4)> h(-2) 


Câu 195. Cho hàm số y= f (x) liên tục trên R và có đô thị của hàm só f {x) như hình bên dưới. Mệnh đề nào 
sau dày đúng? 








А. f (0)> f (2)> f (=l). —B./(0)>/(-)>/0). 
C. #(2)>/(0)>/#(-19). D. f(-1)> f/(0)> (2). 
Câu 196. (SÓ GD&DT PHÚ THỌ NĂM 2018-2019 LÀN 01) Cho hàm só f(x). Đồ thị của hàm số у= f'(x) 


{гёп [ —3; 2] như hình vẽ (phân cong của đô thị là một phân của parabol у = ax” + bx + c.) 





Biết ƒ#(-3) = (), giá trị của #(-)+/(1) băng 
д. 2 в. 2! Е В 
6 6 3 2 
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Câu 197. 


Câu 198. 


Câu 199. 


Câu 1. 


Câu 2. 


(THPT LƯƠNG VĂN CAN - ГАМ 1 - 2018) Cho hàm số y = f (x). Đồ thị của hàm số y= f'(x) như 
hình vẽ. Đặt g(x) = 27(х) -(x- 1) ; 





Mệnh йё nào dưới đây đúng? 

A. ø(-1)<g(3)< g(5).B. g(—1) < g (5) < g (3). 

C. g(5)< g(—1) < g(3).D. g(3) < g (5) <ø(-]). 

(THPT HẬU LỘC 2 - TH - 2018) Cho hàm số у= f(x) = ax`+bx”+cx+đ (a,b,c,d e R,a z 0) có 
dó thị là (С). Biết rằng đồ thị (C) đi qua gốc tọa độ và dó thị hàm số у = f '(x) cho bởi hình vẽ bên. Tính 


giá trị H = f 4)- f2)? 
A. H =45. B. H = 64. C. H =51. D. Н = 58. 


(SGD THANH HÓA - ГАМ 1 - 2018) Cho hàm số y = f (х). Đô thị của hàm số у= f'(x) như hình vẽ 
bên. Đặt М = max f(x), m = min f (x), T = M +m. Mệnh đề nào dưới đây đúng? 


1 





A.7T=/(0)+/(-2). B.7=/(5)+/(-2). 

C.7=/(5)+/(6).  D.7=/(0)+/0). 

PHÂN В. LỚI GIẢI THAM KHẢO 

Dạng 1. Ung dụng tích phân đề tìm diện tích 

Dạng 1.1 Bài toán tính trực tiếp không có điều kiện 

Diện tích hình phẳng giới hạn bởi dó thị hàm số y = f (х), trục hoành và hai đường tháng x = a, x = b 


được tính bởi công thức: 5 = лој 


Chọn В 
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Câu 3. 


Câu 4. 


Câu 5. 


Câu б. 


Câu 7. 


2" dx 








2 
s- 
0 


Chọn А 


2 
= Í 2*dx (do 2° >0,Vx e [0;2]). 
0 


2 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường у =е*, y=0, x=0, x=2 là: 5 = [e'dx. 
0 
Chọn С 
І 5 І 5 
Ta có: S= ||[/()|dx+ ||Z(+)|dx= | f(x)dx- f f(x)dx 
= 1 -1 1 
Сһоп Р 
2 1 2 
5 = | |f (х)йх= | |f (х)йх + | /(x)dx 
sẽ Í -1 1 
Nhìn hình ta thấy hàm số f (x) liên tục và nhận giá trị không âm trên đoạn |—1; | пёп 


1 1 

Сах = | f (x)ax ‚ hàm só f (x) liên tục và nhận giá tri âm trên đoạn [1;2] nên 
2 Е 

Пех = -f (дах 

1 1 


Vậy $=[/(х) dx -Í (O dx 


Chon А 
x=0 
Phương trình hoanh đô giao điểm xÌ`—x=x—x” © xX +xˆ-2x=0<©|x=l 
х==—2 


Diên Е hinh phẳng gioi һап bơi đồ thi ham số у= х —x va đồ thi ham số y=x—x” la: 


+ 








f(e +x а 


х -х- (х=?) 


- [ (x +x ? —2x)dx 


4 3 : 
X x š 
—+— 


0 











0 


4 3 

x Ж j 
—+——x 
° 3 | 


























Та со: 
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Câu 8. 


Câu 9. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 13. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu 16. 


s= [eee Плас flea- (æ fre) dx =-a +b. 
T | 


Phương trình hoành độ giao điểm giữa parabol và cung tròn ta được \3x? =44- x ©x=+I với 
0<x<2 nêntacó х=1 


Ta có diện tích Š = Га |5- x dx = KESE 





L y dx == 2. х? dx 

0 

Đặt: х= 2sin/ => dx = 2 cos tdt; x = 1 => t = 
x _ 

э з= +2[+1зш] pri 


ó 
Chon C f 
Diện tích hinh phăng gạch chéo trong ип уё 1а: 


` 


¬ 3= - 
2 





s= [(—°+з)- [x —2х— 1)йх = ЕУ +2x + 4ldx = Í(- -2x + 2x + 4)dx . 
Chon A š 

Ta có: hàm só #@Œ)>0Vx є|—1;1]; ƒ(x) S0Vx є [1;4], nên: 

S= | |f (jax = | |/(х)|&х + ||Z(x)|dx = | f(x)dx- | (х) ах. Chọn đáp án 


B. 
Chọn B 


Ta có Š - Плов - Плеј г) dx 


1 3 
Do ƒ(x)>0 với Ухє|—2;1] và ƒ(x)<0 với Vx[1;3| nên S = | f(x)dx- | f(x)dx. 
Е) 1 
Từ dó thị ta thấy —x” +3> xˆ—2x—1, Vx e|—1;2]. 
Vậy ш tích phần hình phăng gạch chéo trong hình vẽ là 
2 
$= f -x° +3)- (x° –2х-1) |dx = f (-2x? +2х +4)4х. 


Chọn В. 
x=-2 
Phương trình hoành độ giao điểm của hai đô thị là xÌ`— 3x = x © xÌ-4x=0 >|x=0_. 
== 
0 2 
Vậy S= |( x -4x)dx + x° -4x) ja- 4+4=8. 
-2 0 











2 
Diện tích hình phẳng đã cho được tính bởi công thức S = | 3" dx 
0 


Ta có S, = уак [yas г) dx 


Vì /(х)<0,Ухє[а;0], f (x)20,Yxe[0;b] nên: 
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Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


Сам 22. 


Сао 23. 


Сам 24. 


Сао 25. 


Сао 26. 


з, лое иода) ло) 


а 


чә | N 


2 2 
Та có: S = [(х—2) —14х -fj -4x +3|dx Je " = 
1 1 1 
Theo lý thuyết thì diện tích hình phăng được giới hạn bởi đô thị của các đường y = f(x), у= ø(%), x=a 
b 
‚ x=b được tính theo công thức 5 = (х) – g (x) dx | 


Diện tích hình phẳng được tô đậm trong hình vẽ bên là: 


Ms nay ИННЕТИН 








Chon D 
Gọi 5 là diện tích hình phắng giới hạn bởi đồ thị hàm số у= 4x—x š và truc Ох. 
: x=0 
Xét phương trình 4x — x“ = 0 < hà 
х= 


f | х) i 32 
Ta có S= а-а =|| 4x- x )dx = 2x -> =—— 
0 0 





| 5 


Chọn С: 


| 


x “| : 2 
S = [аах f (x-2) dx => + 2 _2x?+4x 
4 ' 4 |0 3 1 12 


Diện tích của hình phẳng được giới hạn bởi đồ thị hàm số y=ƒ (x) ‚ trục hoành và hai đường thăng x=a 


Г) 








, x=b là S= ||/(х)|фх = [rO Ja [у (х& -f fode лода. 


Та có: 8 = Ге јас f(x +1)ax=6. 
=] -1 


Chọn B 
Phương trình hoành độ giao điểm: 2 +5 = 6x @ x= 5; x =1. 


? \ 7 
Diện tích hình phăng cân tìm: Š = | —бх + 5 dx = г 
0 


Сһоп С 





AC l И 


| 1 
Hoành độ giao điêm của (C ) và trục hoành là nghiệm của phương trình | EU 
x — 





0 0 

Do đó diện tích hinh phăng là 5 = | ” dx = 3 =|(äx+4In|x—1|) ‚| =4ln—-—]. 
3 5 

Ta có diện tích hình phăng giới hạn bởi các đồ thị hàm số y =x”—x; у = 2х và các đường x= 1; 


x=T-l là Š = Ë ->)-(2z) dx = [Lẻ -3x dx. 
`| =Í 


Bảng xét dấu x” —3x 


S x a 0 I 
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Do đó dựa vào bảng ta со: 





S -f(e -3х)&+ |(зх-э”)®. 





Сам 27. 


2 2 7 
Ta có S = | ax =| хах = —. 
1 1 ) 


9 \ иш 1 
Câu 28. Phuong trình hoành độ giao diém của đô thị (H ) và trục hoành = =0 6 x=l. 
X+ 


Diện tích hình phẳng giới hạn bởi (27) và các trục tọa độ là 


(—x+1 | 2 1 
S= i a| = [= в к-(-х+2юк+) =22-1, 


-AFl 
А ИИ r š ` `. À І А Inx А 
Câu 29. Diện tích hình phăng giới hạn bởi miên D gôm các đường y= — у = 0, х=1, х=е là: 
X 


s= [г 
Câu 30. Phuong trình `. độ giao điểm là —xˆ +2х+1= 2х -4х+1 < 3х" -6x=0 


| 
<— 
t=? 











x+] 


ln x In x 


a [ a “=> 0, vx e (е). 








Diện tích hính phẳng là S = 





е -4x+1)-(-x +2x+]) | dx 
=lx -3x ) — 


0 
Câu 31.  Xétphương trình: х +2x = x+2 ex +x-2=0 6| 





=4. 





2 
=||( (3x -6x)d 
0 














x=-~2 
x=l ` 
Diện tích hình phăng giới hạn bởi hai đô thị là: 


Е =f (e +х—2)йх| = tin J u 


Câu 32. Phuong trình hoành độ cua duong cong y = xln x và trục hoành là 
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Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


x>0 x>0 
xlnx=0<— 4. | x=0 ‹‹+|х=0‹=х=1. 
lnx=0 y=] 


Vậy diện tích hình phẳng giới hạn bởi đường cong y = хш x , trục hoành và đường thắng x = e là 
S = [|xInx|dx = | xIn хіх. 
1 


1 








du =+ 2 e 2 2 2 
и= 10 х X xX е l e х |е е+1 
Dat < . Suy ra 5 = — Іа х ——|хёх=-—-— = 
dv = хах х? 2 | ç 2 41 4 
yV == 
2 


Hoành độ giao điểm của hai đô thị hàm số là nghiệm của phương trình: 
яе] 

x=2 

Khi đó diện tích hình phăng giới hạn bởi các đường là: 

2 

f – 3x + 2)dx 


1 


© =3х-3=з°-3х+2=0‹| 


S = [ЕЁ — (3x — 2)Jdx = =- (đvdt). 
1 








Ta có lnx—l=0<>x=e. 
Diện tích hình phăng giới hạn bởi đô thị các hàm số y = In x, у =1 và đường thắng x = 1 là: 
[(Inx—1)d 


| 





S=[lnx—1#w= =ll-(-1|=-a|=e-2 
1 











х(їпх—1)/ -fax 
1 








=ll-z 


Vì m> 0 nên 2х+3 >0,Vx e|0;m]. 


Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số у = 2x+3 và các đường thắng у= 0,х =0,x =m là: 


s=|(2x+3)dx=(x'+3x) =т? +3m. 


т 
0 


Theo giả thiết ta có: 


т= 2 
$=10 от? +m =10.©n 13-100 е (ао т> 0). 
m = — 


, X 
Xét phương trình hoành độ giao điểm 4x— X” =2x © x° —2x =0 < | 


Khi đó diện tích hình phẳng cần tìm là 5 = 8 —2x|dx = [8 -x° )dx = G ü =] 





Phương trinh hoành độ giao điểm 


x=(x-2} 0-4-0 


Dựa vào đồ thị, khi đó diện tích hình phắng cần tìm là 
1 2 

1 1 5 

S= | xdx+ |(х-2) dx=—+—=— 

| | 2 3 6 
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Câu 36. 


Câu 39. 


Câu 40. 


Câu 41. 


5 
Vậy 5 = —. 
ау 6 


Chọn D 
Phương trình hoành độ giao điểm của hai đường (C ) :y =x" —2x và (d ) :=0 là: 
: x=0 
X —2x= 0 | 
х=? 


Bảng xét dâu: 





Diện tích cần tìm: S = Í x —2z| dx = | (x -2x)dx- f(x -2x)dx+ |(x - 2x) dx 


-10 -10 0 2 
0 2 
3 3 3 
-10 0 
Сһоп Р 


Та сб s= ја = [ea леан =] Seas | /()&=-а+ь 


10 


1300 4 704 2008 


= e 
3 3 3 3 











2 


Lờigiải 
Chọn А 
А : 2 х= 0 
Xét phương trình X“ = x > | 
Хх = 
Diện tích hình phăng giới hạn bởi dó thị hàm số y = x° và đường thắng y = 2x là: 


5s fhe -x= fi (x ? — x) dx =— 
0 








Phương trình hoành đồ giao điểm hai đồ thị hàm só у=—х°+2х+1, у=2х° —4х+1 là: 
x=0 


-r +21 =2 S411 з =6r=0) К 
х= 


Diện tích hình phăng đã cho là [ 3x? — 6x| dx = [ (6x 3х ) dx = (3x — x° ) ! =4. 
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Câu 42. 
1 2 3 
S= | (7-4 их+ | (4—°)ах+ f (х'—4)ах 
0 1 2 
AAI xe jx 3 7 Ó 
=(7х—х | +|4x—— | +|—— 4x | =6+4———3——+8=l0. 
0 SG 3 Š 3 3 
Câu 43. Xét phương trình hoành độ giao điểm 2 đường cong: 
x=0 
—x +l2x=-—xˆ © x(x -x-12)=0<©|>x=-3. 
=4 


> Diện tích cần tìm là: S = [le = -12x| dx = [le — x° -12x|dx+ [| =1” -12x| dx 
°з 3 0 


4 3 4 3 
С ы со 
4 3 4 3 


0 4 


= (е = аз) + 











IE — x° аа) = 
0 




















—3 0 


- +2180. 937 


12 
у= ух у=х-2 
Câu 44. Хе các hình phắng (H,): y=0 và (H,): y=0 | 
х=0, х=4 x=2,x=4 


Ta có Mi 


(H)o(H.,)=(H.) 
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Do đó s()=5(M)~5(H,)=| bác [G=2)=2jš| -| 2-2 | _ 10 


2 3 3 
2 
х= у 
10 
Cách khác: Та có (H): x=y+2 . Suy ra S( H = f- (у+2)Ф =. 
y=0, p= 2 
mãi 
Câu 45. Xét phương trình hoành độ giao điểm của đô thị hàm số đã cho và trục hoành: " =0 Ssl 
X+ 


Khi đó S = i= 





(x~2Inlx+I||[|=2In2~1 








1 Í 2 
ЖЕГИ 
Хх +1 4 Хх +1 
Câu 4ó. Phuong trình hoành độ giao điểm của y =x +x—l và у= х +х-1 là 


x=0 
x *+x-l=x'+x-l<€x-x=0<©\lx=l 








x=-—l 


Diện tích hình phàng cân tìm là S = [le –х* ах = р а [ре - х*|ах 
` "| 0 









































0 1 3 5 0 3 5 ] 2 2 4 
= [(х2 -xt )dx + (22-х) а = a Ар же н —+—=—. 
н A 3 5 J-l З 5J0 15 15 15 
Câu 47. Phuong trình trục (Ох) và (Oy) lần lượt là у=0 và x= 0. 
2 r —] 
Phương trình hoành độ giao diém của hàm sô (Н) và trục Ох: * T x=]; 
+ 
-1 : 
Та có: 5 = l5 = mo <0, vx є [0;1] nên diện tích cân tìm là: 
x+] Хх +1 
2 1 
= Je -1+—— |dx=(-x+2In|z+l|)|) =21а2-1. 
x+] Хх +1 0 


Câu 48. Cách 1: Coi x là hàm só theo biến số y . 





Hình phẳng đã cho giới hạn bởi các đường: 
х= у? (với y>0); x=y+2; y=0. 
y=-Ì (loai) 


Ta có: yˆ=y+2<>yˆ-y-2=0< 
Var yY =Y Т, Gimi 


2 2 
? ` 10 
Diện tích của hình phăng cân tìm là S = ||y+2- y’|dy =|(y+2-z')d»== (đvdt) 
0 0 


Cách 2: 
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Phương trình hoành độ giao điểm của các đô thị hàm số у= \/х 7= —.. 


X22 x22 
8:2) =) еа, 


x=(x-2} х^ =5х+4= 0 


4 4 
Diện tích của hình phẳng cân tìm là 5 = [Ух dx— [0х — 2) dx = = (đvdt) 
0 


2 


2 2 4 2 4 2 ENE 
Câu 49. Xét phương trình — = Де — ¿s ы осалы ` 
12 4 144 4 144 4 aN 


Diện tích hình phẳng (А) bằng: 


112 2 2 112 2 2 v12 2 JD 
s= | 4-2 la =2[" 4-2-2 ахо | 4-2 А-2 = 
- 4 12 o 4 12 : 4 : 


v12 2 
Xét [| ". 


Đặt х= 4sint => dx = 4cosxdx 


Đổi cận: х= 0 — t = 0: х=02 == 


I = в/с cos” tdt = (|й+сезл)а to +3 
0 
Xét I, _ 28 
2(4z+x3] 


Vậy 5 = 21 – 21, = : 
Câu 50. _ 
Hướng nụ giåi 


Ta có Í [2ƒ(2x+1)+1#w= 2f ƒ(2x+1) deta, =f f(x) )ах+4 
Mà [ /( х)ах = 5-86) tSo +56) =6—3+12+2=17 


1 
Vậy |,L2/(2x+1)+1 jw =21 | | | 
Câu 51. Dua vao hinh ve ta Шау hình phăng cân tính diện tích gôm 2 phân: 
Phân 1: Hình phắng giới hạn bởi đô thị hàm số y = x°, trục Ох, x=0, x=]. 
Phần 2: Hình phăng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = x° —4x+4, trục Ox, x=l, x=2. 
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Câu 52. 


Câu 53. 


1 2 1 2 
Do đó điện tích cần tính là S = [ах [[x”=4x+4|dx= | хах | (x° -4x+4)dx. 
0 1 0 1 
x—1 khi х>1 
-к-|={ | . 
1-х khi x<l 
x +y =1<Ф у=+\1—х^ do chỉ tính nửa trên của đường tròn nên ta lấy „=Nl—xˆ. 





Hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số у =|x—l| và nửa trên của đường tròn x° + у? =1 là phần tô màu 


vàng như hình vẽ. 


Diện tích hình phẳng trên là: S = [[4- 8 -(1- x) dx = [vi X Га! (х- 1)dx = I + [Z-a] 


1 
а сз 


1 
Tính 7, = | V1- x° dx. 
0 


1 





0 


| Л 
Đặt х=зйи,ге|-®; а; dx = cos t.dt . 


` л 
Đôi cận х= 0 = 0; ЕАД 


| | i -= 
| = | v1- x dx = Í V1-—sin t .cos/.d/ = [|eosr|cosi.di = Í cos? t.dt |a: 
0 0 0 0 0 
I Í Л. п 1 
Е 
2 2 J 4 4 2 





Hoành độ giao điểm của hai dó thị hàm sô y = —x và у=х-2 là: —x =x—2<— x=1. 
Diện tích hình phắng сап tính là: 


еј Sa 
< Š = [Е = е в a= X °+2 th 
< Š = |< ГЕЛЕ X +2) 
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3 











1 

13 Ñ 7 Ñ 13 
esS=| 22-2 || + 2 2 yox] =—. 

6 3 А 6 3 | 2 

Câu 54. Chon hệ trục tọa độ như hình vẽ. 
2 2 2 2 
Hai Elip lần lượt có phương trình: (Е) A + = =] và (E,) : - + т =] 
Tọa độ giao điểm của hai Elip trong góc phân tư thứ nhất là nghiệm phuong trình: 
L 
4 4 2 
z a] = 5 24 602245 
4 5 5 
245 


5 2 
Diện tích hình phàng cần tìm: S = Z.2” — z.2.1—4 | эй == 1 — a = 3,7] 
0 


Câu 55. Hình phăng giới hạn bởi đồ thị của hàm só f (x) = ах +bx” +c, các đường thắng x= —1, x=2 và trục 
hoành được chia thành hai phân: 
Miền D, là hình chữ nhật có hai kích thước lần lượt là 1 và 3 = 9 =Ả. 


/(х) = ах? +bx +c 


Miên D, gồm: < y=1 


























x=-l;x=2 
Dễ thấy (С) đi qua 3 điểm А(—1;1), В(0;3), С(2;1) nên đồ thị (С) có phương trình 
Р(х) = 52 +3. 


2 
—= S, - [5 -ээ°+з-1}к=17. 
ki” 2 8 


` 51 
Vậy diện tích hình phăng cân tìm là 5 = 5 + S, = ` 





3 5 
Те [[7/(z)+2 |dx= f e(x)dx với g (x)= f (x)+2 có đồ thị như hình vẽ. 
—6 —6 


Có I =S, +S, +S, +S, trong đó: 
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nu 57. 


Câu 56. 


Câu 59. 


| (AB+CD).AD (1+3).4 
S, là diện tích hình thang vuông ABCD > S, = O = — =. 


S, là diện tích hình chữ nhật CDEF = S, =3.4=12, 


2 
S, là diện tích hình tròn tâm 7, bán kính R = 2 > 5, = Е =, 





| (EF+GH).EH (5+3).3 
S, là diện tích hình thang vuông EFGH > S, = СЕЕ 


Suy ra Т=8+12+2л+12=2лж+32. 
Dang 1.2 Bài toán có đièu kiên 
Та có diện tích hình vuông OABC là 16 và bằng S, +5. 
16 
4 ló——— 
I S 
3 5, 


3 
Х 


4 

1 
S, = |а = — 
4 12 








0 


t t 
Cách 1. Ta có: S()= ||2х+1 dx= |(2х+1) dx. 
1 1 
Suy ra S(/)=(x°+xÌ| =#+t—2. 
Do đó S()=10/ˆ3r~2=10s+i~12=0 | 
t=—4 (L) 
Vậy ƒ =3. 
Cách 2. Hình phẳng đã cho là hình thang có đáy nhỏ bằng y(1) = 3, đáy lớn bằng у (г) = 2í +1 và chiêu 


cao bàng /—l. 


(3+2/+1)(—1) 


і = 3 
Ta có “10 +2/~24=0 | ы аы. 


Do đó chọn дарап A. 
Chọn С 
Giải toán: 


, 3 
Phương trình hoành độ giao điêm: x +a= 1 <>2x - Зх + 2а = 0) 


z>0 a>0 


Đề phương trình có 2 nghiệm dương thì < 9. 
А > 0 а < 16 


3+ %ү9 – lóa 


Gọi hai nghiệm đó là 0 < X, < X, thi X, = Д 


í 3 
pê 5, = Š, khi và chi khi 16 ta-w а= 
| 2 
x 3 
Ta có: 16 на- 3х) 0 2 tan Е =0 
| 2 3 4 
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3+2x/9—16z Ì 
4 "5 ==k 





<> 
3 4 4 4 


| | 2 9 
Giải nhanh băng máy tính cho kêt quả x = 0,421875 thuộc khoảng 2:2.) | 


Câu 60. Сһоп С 
ed 3 
Ta có phương trình hoành độ giao điêm Е Ж а" +а=0 2х -3х+4а=0. 


3 
TN | . X TX, = (*) 
Theo đê bài phương trình có hai nghiệm 0 < x, < x, thỏa mãn 2 


х= цз) 





























М X2 ВІ 
5—5, = Ü = [| x'= x+a dy+ 52-2 x+a|dx =0 © | x'- x+a dx=0 
|2 4 „12 4 |2 4 
X2 2 
alir cây tar =0 © `... =0 ¬.. 7 (es). 
6 8 P 6 8 8 
3 3 ху Зх, 2x) 3x 9 
Từ (*) = х = х, , thay vào (**)—=| ——x, |x, =—— +— ©_——~-—~=0 — x, = 
a = 2 ; ШЕШ 3 4 8 


——— а = ——. Мау ає| —;— |. 
128 16 32 
Câu 61. Chon C 
Phương trình hoành độ giao điểm 2x” +a = 3x < 2x” —3x+ а = 0 có hai nghiệm dương phân biệt 
A =9—ë8a > 0 а> 
а «> Б 0 <а<-. 
а> 0 


3+ ү9– 8а 


Та được nghiệm của phương trình là х = 


4 
3-/9-8а 3+4/9-8а 
4 4 
Ta có $S, = 5, < | [22 +а-Зх)йх= — | (2х2 +а-Зх)х. 
0 3—4/9-8а 





4 


3—-/90—§a 3+4/9-8а 
4 4 
< | [22 +a 3x)dx + | [22 +a-3x)dx = 0 
0 3—/9—8а 


4 


Е 3+ ./J9—§a 











4 
«> | (2x -эх+а)&=0ә[2?—5ә7+а‹ | 4 =0 
U 3 2 0 
3 2 
2| 3+v9-8a 2|3+/9—8а 3+x9—8a 
9 3 з 4 | 4 J 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 61 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG САР TRONG КҮ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 


Câu 62. 


Câu 63. 


ЕЕ ) кез 


4 3 4 3 4 
3+9- 8а 
—= (vn) 
4 
<> 2 
2 3++x9—-8a _ 2 3+x9—-8a 20 
3 4 3 4 
2 
2| 2†v?-5a| _2|3+v2-ð4|, o— aso 21 
3 4 3 4 có Shift Solve 32 
Сһоп В 
Phương trình hoành độ giao điểm của đồ thị f (х) và g(x) là 
ax? +Ьх' +ex—2= để +3x+2 © a +(b—đ)x” +(с-е)х-4=0. (*) 


Do đồ thị của hai hàm số cắt nhau tại ba điểm suy ra phương trình (*) có ba nghiệm x = —2; х= -1; 
x = 1. Ta được 

ах” +(b-d)x° +(с-е)х-&4=К(х+2)(х+1)(х—1). 

Кмао-4=-—-2К=К=2. 


1 
Vậy diện tích hình phăng cân tìm là | 2(x + 2)(x + 1)(х — 1)|ах = = . 
2) 
Сһоп Р 
Cách 1: 
Xét phương trình ах? + bx’ re = de +ex+1 Ú ax?+ (b- d)xX”+ (с- е)х- ¬ 0 có 3 nghiệm 
-27a+9(b~đ)~3(c~e)~ =0 b~d=Š 
lần lượt là —3; —1; 1 nên suy ra =a+(b~đ)~(c~e)~=0 «> a= 
a+(b-d)+(c-e)->=0 c-e=— 
Vậy f(x)—- 8 (sss + a -ar 
Hình phăng giới hạn bởi 2 40 thị đã cho có diện tích bằng 
$= ju з) [а )- f (x))dx 


1 
©з= | РРС РЕ dx- | но ах=2+2=4. 
AY 2 2 2 2 


Cách 2: 
Ta có: f(x)-g(x) =а(х+3)(х+1)(х—1). 


Suy ra a(x+3)(x+1)(x—1)=ax`+(b—đ)xˆ+(e—đ)x~ 


N | G2 


| 3 | 
Xét hệ sô tự do suy ra: me nôn i 
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Câu 64. 


Câu 65. 


Câu 66. 


Do đó: £(x)~(x)=3(x+3)(x+I)(x=1) 


Diện tich bằng: S= [[ /(x)—g(x) Jdx+ (Ге (х) (x) ]ax 

S 8=-— |(х+3)(х+1)(х-1)&с—-— (x+3)(x+1)(x-1)dx =4. 

Chọn С š i 

Vì phương trinh ƒ(x)— g(x) = 0 có 3 nghiệm —3;—1;2 nên ƒ(z)-g(z)=a(x+3)(x-2)(x+]). 


_253 


2 
So sánh hệ số tự do ta được —ба `. >a 7 Do đó 5 = | 1(х+3)(х+1)(х-2) dx . 
2 4 14 48 





Chọn А | 
Та có phương trình hoành độ giao йё là: 


ш? + +ех+ = tay SỔ аў +(b—đ)x) +(c=6)x+Š =0) 

ри (x)= ax +(b-d)x’ +(с-е)х+5 

Dựa vào đồ thị ta có B(x)=ax`+(b=4)x`+(c~e)x+Š có ba nghiệm là х=—2; х= l;x=3. 
Với z=~2 ta có -8a +4(b-d)-2(c-e)=-Ż, (1). 

EEE, a+(b~đ)+(c~e)=~Š, (2). 


Với x=3 ta có 21a+9(b—4)+3(c~e)=~Š, (3 


— 


-8a +4(b-d)-2(c-e)=-Ż а = 


Từ (1),(2) và (3) ta có а+(ь5-4)+(с-е)=—= edb- =- 
21a+9(b~4)+3(c~e)=—Š |с-е=-> 
Hay ta có 
{ 1, 1, 5 3|, r1; 1; 5 3 63 4 253 
з Гло) вој = о e ada 39316 S ЮЗ 











Рё việc tính toán trở nên đơn giản, ta tịnh tiễn hai parabol sang trái một đơn м. 

Khi đó, phương trình các parabol mới là (P) :y==x +4 l (P, ) у= No +a. 

Goi A, B 1а các giao diém cúa (P) và truc Ox > А(—2;0),В(2;0) > АВ=4. 

Gọi А,В là giao điểm của (P) và đường tháng d => М(—\/4-а;а),М(Уз-а;а). 


P 3 
Ta có S, =2| J4- уу 59 
(a ax i 

S, iu на) - rar] 
A 4 12 Я 


4 
а 


= (aa) 4а 





3 
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4 8 
Theo giả thiết S, = S, = -—(4-а)у4-а = (4-а) = Да? © а —8а? + 48а = 64 


Vậy Т = 64. 

Câu 67. Нат số đã cho có dạng f(x) = ах’ +рх + сх" + dx +e = f (х) = Аах +3bxˆ +2сх+а. 
Từ giả thiết dó thị hàm số đã cho ta thây đô thị hàm só đi qua các điểm (—2;0), (—1;1), (0;1), (1;0) và 
có hai điểm cực tiểu là (1;0) ,(—2;0) nên ta có hệ 


e = | 
/(0) =! е = 1 |a = 1 
f2) = 0 a+b+e+d = =] 4 
ISD = 0&4; l6a-8b+4c-2d = -1©+Ь = a 
f2) = 0 |—32а+12Ь-4с+4 = 0 P 
fU = 0 4a+3b+2c+d = 0 г 4 

d = -1 


] ] 3 3 3 
Do dó х)у=—х+—х?——х°—х+1= Р(х) = + x — x-1. 
J (x) Я Е А J (x) | Е 


Xét phương trình hoành độ giao điểm f(x) = f '(x). 


х = <=) 
= —] 
Е ЕИ ИСТЕРИ А Í . 
4 2 4 2 " = 
ху = J 


4 
Diện tích hinh phăng giới hạn bởi đô thị hai hàm só у = f (x); y = f (x) là 5 = | I/(x)- f'(x)| dx 
-2 


1 1 1 boad 
Vì biĉu thức ƒ(x)— f'(x) = т^ — 2x -iy + z +2 không đôi đâu trên các khoảng (—2;—1),(—1;1) 


‚ (1;4) nên ta có 














3 | 4 107 
Câu ó8. Сһоп С 
| I , my=x (1) 
Toa độ giao điêm của hai đô thị hàm sô là nghiệm của hệ phương trình: 
mx = y° (2) 


r х? i 3 4 x=0 
Тһе (1) vào (2) ta được: mx =| — | e m x — x° =0<> 
т x=m>0 


т-а. )а 


2 
у X ë 
Vì у=——>0 nên mx = у C 2” y у = /mx 
m 


24m - x ' 
= =—— — Xx —=————= == 
3 3m А 


¬ l 1 
Yêu câu bài toán 5 =3 > zm’ =3— m = 9 <" ур 3 


а = 


УҮтх-— 
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Câu 69. Diện tích hình thang cong (H ) giới hạn bởi các đường y=e”, y=0, x=0, x=ln4 là 
ш ln4 
5 = | сах еў = е" -e° =4—1=3 (йу). 


0 





1 25 2. 
Тасо 5 = Š, +5, е “Si: Suy ra $, ““ =2 (đvdt). 


Vì $ là phân diện tích được giới hạn bởi các đường y=e , y=0,x=0, х= Е nên 





| К 
2=&, = |еф=е = 
0 


Do đó е =3 k =ln3. 
Câu 70. Chon A 
ƒ#(z)-s(z)=a(x+3)(x+1)(x-2) =(ax+3a)(x” -х-2) = ах` — ax” — 2ax + Зах? – Зах — ба 


= ах +2ах? - 5ax—6a 





7(0)– е (0) = –ба, quan sát hình vẽ ta có заи 
Nên с6а = а= S= firo) |ш= nh х+3)(х+1)(х-2) ах -2 =3.1625 
10 80 
Câu 71. Gọi phương trình đường tháng АВ là: у=ах+Ь (a.beR) 
Phương trình giao điểm của АВ và (P) là: х? —ax—b = 0 
А(х;ах +b) 
Để có 2 điểm А,В thì а?+4Ь> 0. khi đó: B(x,;ax, +b) 
х+х=а 
хх, = 
Nên АВ = 2 | (а ? +1) )|х, —x¡|=2 
Gia sư x, > х {а со х, „= > 
(a° +1) 
Mặt khác: К — x | = (x, + x, y —4x x, = Уа” +4Ь 
у Г 1 
Khi đo ни ес j) 
a ˆ( 
=(%=x)| 5(+x)+ð=3( Ç x + XX, +X: ) 
=(s—x)|5.a+b~1(2'+8)|=(x—x)| ER E n авз 
к 2 3 b 3 6 `° 6 6 3 


4 | а= 0 XI + X, — 0 r, 
Suy га: 5 = © khi < (thỏa mãn vì (P) có tính đôi xứng) 


х= = 2 келе 
А(1;1 А(—1;1 
= ) һоас | | | 
В(—1;1) В(1;1) 


Câu 72. Chon C 
Phương trình hoành độ của (Р) và d là х -тх-1=0 (1). 
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Dễ thấy (1) luôn có 2 nghiệm phân biệt. Gọi a, b (a < b) là các nghiệm của (1) thì diện tích hình phẳng 


giới hạn bởi (Р) và đ là 
x тх? 
=== —X 
3 2 


b° +ab+ a° _ m(b+a) 
3 2 


b 





[(x:- mx— 1)dx 


a 


S - |5 -тх-1|йх = 

















ú b’ — a° ú m(b —a”) 


: - (b-a) 


-1 








=|Ь-а|. 








= |/(®Ъ+а) —4аЬ. -] 





(bra) -ab m(b+a) 
3 2 








Mà a+b = т, ab=-1 nên 5 = үт +з 


IV 
эе 


Do đó min S == khi т=0. 
Câu 73. Chon B 
-2 
S, = |[ f (х) g(x) а= jz0 dx — fec в [ло dx = s+ [е0 
= 
0 0 


s= |[e(0-/(0]e= | е(х)& -|г@ = [ (2 dx= | g(x)dx— S,. 


5,= [[7 09)- (x) |dx = [лој ах – fec ТИК PETERE РИ 


—5 
Ро уду: лода = S – 5, +25, + Га): 
—5 -5 
3 
Từ đồ thị ta thấy | ø(x]#x là số dương. Mà 4 đáp án chỉ có B là phù hợp, nên ta chọn B. 
—5 
3 
Chú ý: Có thê tính [| g(xÌx như sau: 
—5 


Từ dó thị hàm só у= g(x) ta thây nó đi qua các điểm (—5;2), (—2;0) А (0;0) пёр ќа со: 


25а = 5р+с= 2 А i Р А 
4а - 22 +с=0 а= —, Б = —, с= 0. Оо dó: fec) )dx = IE Ta +— x |dx = —. 
15 15° 15 45 
c=0 
Câu 74. Chọn A 
4 
Theo iå tết có | /(х) )dx = 3 và fr) dx = —7 suy ra | f(x)dx =- 
= 


Đặt t= 5sinx— I= df= 5cosxdx. 


_ 1 * 
Khi đó | cos x (5sin x- 1) dx = = xìdx=—— 
ias | TÀI к] Г) 17) 
Câu 75. Сһоп А 


0 
+) Xét I= | /(3x+1)dx, đặt (3x+1)=1> di =3dr > a = € 
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Câu 76. 


ч x=-]>t=-2 
+) Đôi cân 
x=ÚU=/-=l 


вилает јлда |да | =-(5, -5,)=-(11-2)=3 


Cách 1: 
Gọi hàm số bậc ba là у = ах’ + Бх" +cx+d > у'= Зах? +2Ьх+с. 
Dó thị (С) đi qua các điểm (1;0),(2; -2) và đạt cực tri tại x=0;x=2 nên ta có hê sau : 


=a+b+c+d а =] 
—=2=8a+4b+2c+d b =-—3 
<— . 
О=с c=0 
0=12a+4b+c =з 
Suy ra hàm số bậc ba là y = x`—3x” +2. 


Gọi hàm bậc hai là у = тх? + nx + р. Đồ thị (Р) đi qua các điểm (1;0), (2;-2), (—l;—2) nên ta có hệ 
sau : 
О=т+п+р т= –1 
—2=4т+2п+р‹Ф<+п=1 
—2=т-п+р р=0 
Suy ra hàm số bậc hai là y=—x” + x. 
Phương trình hoành độ giao điểm của (C ) và (Р ) Ја: 
х= -1 
х -3х +2=-х +x@ X -2х -х+2=0‹<|х=1 
х=2 


2 
Vậy diện tích phần tô đậm là : S = | (x =J =t 2) dx. 
-1 
1 
9 = Hộ -2xˆ -x+2)dx 
-1 
Cách 2: (Võ Thanh Hải) 
Vì đô thị hàm bậc ba và đô thị hàm bậc hai cắt trục tung tại các điểm có tung độ lần lượt là у= 2, y =0 


8 5 37 
= — + — = 
3 


+ =—. 
12 12 











He — 2 -x+2)dx 
1 


nên ta xét hai hàm số là у=ах' +Ьх +cx+2, y = тх? +пх. 

* Và đồ thị hai hàm số cắt nhau tại các điểm có hoành độ lần lượt là x =—l;x = l;x =2 nên ta có phương 
trình hoành độ giao điểm: 

ах + bx° + cx + 2 = тх? +пх © a(x+1)(x—1)(x-2)=0. Với х= 0 ta được 2a= 2—>a=Ì]. 


2 
*Vậy diện tích phàn tô đậm là: 5 = ||(х+1)(х—1)(х—2)|ах = ¬ | 
-1 
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Diện tích hình tròn là $=лЁ° =8л. 
Phương trình đường tròn tâm Ø(0;0), bán kính А = 24/2 là xX + у =8. 

4 
Hoành độ giao điểm của Parabol và đường tròn là nghiệm của phương trình x” + A = $ 
te=? 


©x!+4x?-32=0 e(x +8)(x -4)=0 ex-4=0e| | 
x=-2 


Phương trình nửa phía trên trục Ох của đường tròn là: y = /8— x°. 
Diện tích miễn giới hạn bởi Parabol và nửa phía trên trục Ox của đường tròn là: 


2 2 2 2 
П ЕЭ = [8-а [а 
22 -2 29 


2 з |2 


Та со | ax = 2— 


=2 


2 
[= | §—x°& 
ы, 


Đặt х= W2 sint [te Е] => dx = W2 cos dt 


_16 
е. 





—2 


+) х==й= р Л 
4 


+) x=2— =“. 
4 


Г = 


-A |а 
> |z 


(1 + COS 2t) di 


| ; 
\/8 —851п^ t 2V2 соза = 8 | cos’ tdt = 4Í (1+ соз2/)а! =4 


AJA 
AJA 


4 


= СЕ > 
2 л 
4 


2 x? 4 
Vậy | 8-2 5 =2л+—. 
kế 2 3 


=2Z+4. 





4 4 
Diện tích phân còn lại là ёл—| 27m + x =бл— a 
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4 4 S 3л+2 

Vậy Š =2z+—; S, =6z—— >— =—— 

3 3 6, 97-2 


Câu 78. Phuong trình hoành độ giao điểm của hai đồ thị hàm số là: 


х? + 2ах + За? са — ах 





- < х? +З3Зах+2а* 7 
l+a l+ a° = 


.Nêu a = 0 thì diện tích hình phẳng 5 = 0. 


| х? +Зах+ 2а? 
M30 «ph s 
—2а 





" [| x +Зах+ 2а? х +Зах+2а 4 _Ì а 


1+а° l+a° 6 1+a° ` 























-2q 2 3 
А + Зах + 2 +Зах+ 2а? 1 
Nếu ¡<0 tì S= [Зе үзе! е 
ë 1+а 1+а° 6 l+a 
3 
1 la 1 la ] 
Do đó, với a z 0 thì 5=—. кш Ж mm 
61+а 62а 12 
Dấu "=" xảy ra khi và chỉ khi |а| =1< a= +1. 


Vậy diện tích hình phăng giới hạn bởi hai hàm đã cho có diện tích lớn nhất khi a = 1. 
0 














Câu 79. О Diện tích phần kẻ sọc là: S = ||ƒ(x)|dx =3. 
0 


Vì (х) <0 Vxe|-2;0| =з [ујак [79е = [лов = 














4 
Tính 7 = | f (2—8) ах. 
3 
Đặt / =2x— + = ` === s az. 


Suy ra: / = [70 =;| 70 














Vậy оао акала вра 


= р(х) + = /(3)~7(2)+7(2)~7()~Š - 2-(-1)-5 = 
Câu 80. Phuong trình hoành độ giao điểm: х* —6x” +m = 0 (1). 
Đặt t=x° (120) (1) trở thành ° —6/+m=0 (2). 
(C) cắt trục hoành tại bốn điểm phân biệt thì phương trình (1) có 4 nghiệm phân biệt hay phương trình 
A'=(-3) 
(2) có hai nghiệm dương phân biệt <> P=m>0 < 0<т<9 (*) 
9 =6> 0 


2 
—”m:>0 


Got Ё, Ё, (0 <t < t, ) là hai nghiệm của phương trinh (2) . Lúc đó phương trình (1) có bốn nghiệm phân 


biệt theo thứ tự tăng dân là: x =; X = fh; х, = Jt; Х, =al,. 
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Câu 81. 


Câu 82. 


Do tính đổi xứng của dÓ thị (С„) пёп со J -6x +m) de = (б-т) а 
0 X3 
5 
=>- 2x +m, =0 < x, —10x; + Smx, =0. 
-6х+т=0 (3) 
x‡—10x2 +5т =0 (4) 
Гду (3)—(4) = х; =m, thay х; =m vào (3) có: т —5m=( >m=0vm =5. 


Từ đó có x, là nghiệm của hệ phương trình: <> | 


Đối chiếu điều kiện (*) ta có m= 5 > a= 5 và Ь=1.Уйу S=6. 
Chọn А 
+) Gọi (C):y= ах? + Бх + cx+ d(a+0) 
Do (С) cắt trục Оу tại điểm có tung độ băng 2 nên đ=2 
(С) đi qua 3 điểm A(-1.-2), B(1;0) và С(2; -2) nên ta được hệ phương trình 
-a+b—c=-4 а=1 
a+b+c=-2_ <+b=-3. Do đó (С):у= х° -3x +2 
4a+2b+c=-2 c=0 
+) Gọi (P):y= m + nx+ r(m+z0) 
m—-n+r=-2 т= —1 
Do (P) đi qua 3 điểm a(-1,-2). O(0;0) và C(2 -2) nên ta được + r = 0 <©+r=0 
4m+2n+r=-2 п= 1 
Do đó (P):y=—X”+X 
MTICT 37 


Vậy $n) = [ |р -2x - x+ дох ат 


Ta có: 5 <S +S. 














a p N| p bf _1_ PT 2 N| q 
s =f aZ] в T [2] -¡ 
о р), р 0 1 qJ 4 
[ез ọ 
Өш їз = оа 
p= р-1 ¡ 1 1 p q 
p q 
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Câu 83. 
Cách 1: Gọi Т, Н, К, E là các điểm như hình vẽ. 


* 'Ƒa có: IHO = 60° 








2 2 
OH? = ОВ? вн? = R? 3 -# ` _..ow=Ê Su oa ^^ m- ы = R 
4 4 2 2 cos 60° 
АТОН ~ AEKH nên ta có: Tho “221E=2R. 


* Chọn hệ trục tọa độ /ху như hình vẽ ta có elip (E ) có bán trục lớn là а = Е = 2R và (E ) đi qua 


2 2 
23 пёп (Е) có phương trình là (E): с r- =l. 








х? 2R х? 
ріне] I- тн 


АР 
* Xét tích phân: / = | (1 ах. đặt x = 2R.sint; L: z ta duoc 








2 | — 
[= КАР п... = 2л v3 R = $S = 4л ‚У3 R°. 
25. 2 2 Е: 3 8 3 4 
Е 6 
2 
Cách 2: cos ЛОВ ОЛ ОВ АВ 1 АОВ = 120° = он 
2.ОА.ОВ 2 2 


Chọn hệ trục tọa độ Оху như hình vẽ 





=> Phương trình đường tròn đáy là х? + yˆ = А? © y=+\R“-x'. 
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Câu 84. 


Câu 65. 


Câu 86. 


Hình chiêu của phân elip xuông dày là miễn sọc xanh như hình vẽ. 


Ta có 5 = JEG — x dx. Đặt x = R.sint > S = E a 


Gọi diện tích phân elip cần tính là 5". 





cos 60° 3 


Giả sử A(a;a2); B(b;b“)(b > а) sao cho AB = 2018. 
Phương trình đường thăng d là: y=(ø+b)x—ab. Khi đó 


; 4 
Theo công thức hình chiêu, ta có S” = > = = z + 2) R°. 


S= f(a +bx-ab-x |а Јаз Ваар) (#-а)` 


Vì АВ =2018 = (b-a) +(b? а") =2018 = (b-a) (1+(b+a} ]=2018Ẻ. 


lË và у = 2018 


max  _ 








=(b-a} <2018 >|b~a|=b—~a<2018— S< 29 khi a=-1009 và 


b =1009. 
Tacó у= 4ах +2bx = Ä:y =(—4a—2b)(x+]). 
Phương trình hoành độ giao điểm của đ và (C) là: (—4а—2Ь)(х+1) = ах* + bx° +с(1). 
Phương trình (1) phải cho 2 nghiệm là x=0, x=2. 

—4a— 2b = с 

—l2a—6b =16a +4b +c 

-4a—2b—c = 0(2) 

28a +10b +c =0(3) 

2 
Mặt khác, diện tích phân tô màu là Е = |[( —4a — 2b) (х+1) ах’ - bx" -c |dx 
0 

2 =4( -4a SỐ a Ma an ВЕСА = (4). 

5 5 3 5 3 5 
Giải hệ 3 phương trình (2), (3) уа (4) ta được a=], b=-3, с= 2. 
Khi dó, (C): у=х —3x° 2, jở:y=2(x+]). 

0 0 
Diện tích cần tìm là S = | —3xˆ +2-2(х+1) |а = |: 35? -2х)ах= = 
sỉ 
Ta có s= |4- |a = 2. 
e 3 


Phương trình 4— x° =0 <> x = +2. 


Bài ra —2 < m < 2 nên trên (—2;т) thì 4 — x” =0 vô nghiệm. 
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Câu 67. 


Câu 88. 


























т т 3 
[aa = J(4-x+?)d = 4x- `. 
kế 3 kế 3 SMa М 
3 3 
© | 4т-——|- 8+5 = мо 
3 3 3 з 3 3 
3 
4m—“— bói cái P s 0 3 
ът g m —12m+9=0 (1) 
< 
т 16 25 l 3з 41 m` –12т-41= 0 
4m — — + — = —-— -m —4т-—=0 
3 3 3 3 


3 
Xét hàm số f (m)= m° —l2m, với т e (—2;2) có 
f'(m)=3m -12=3(m° –4) <0, Vm e (—2;2). 
Do dó f (m) nghịch bién trên (-2;2)> f (т) < f (—2) =16= т -12m-41<0. 


у 
2 


Шоа тап. 





Khi đó (1) © т ~12m +9=0 © (m~3)(m” +3m—3)= 0— m= 


v2l— 
Vậy chỉ có m = 2 thỏa mãn bài toán. 





Phương trình hoành độ giao điểm của parabol (P) у= х? với đường thắng у = b là 
х = be х= +4. 
Phương trình hoành độ giao điểm của parabol (P) ‚ у = X° với đường thăng у=а là 
x =a х= +\/а l 


Diện tích hình phăng giới hạn bởi „ш ( P): : y = х? và đường thăng у = b là 
vb 3 
4byb 
S=2|(b-x?)dx =2|b хү 2| bvb — 22 _ Ab. 
0 3 3 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi parabol (P ) ‚ у= X” và đường thắng у = a (phần tô màu đen) là 


s -[(а-=) а-у -a(ava -2 _ aa. 


3 
Do đó $ =25, > 403? ca, 40а Jb) =2( Ja) = Jb = {Ја @ b= Vda. 


2 2 
Ta có: ty =l> y=+ == 





0 








0 





4 
2 
| 3 
Hoành độ giao йїёт (E') у =,|Ì— A và parabol y = ẻ là 


z~ > Зд +x -4= 0) > x =1 => x=1 (theo hình vẽ thì x>0 ) 


Vây T = Saa 


rất УЗ 2 
4 
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з? Е 


6 6 


Ta có: / = |'- ај x dx. Đặt x = 2cost ta có: 
г ( з з 2л т 
[34-а = [4sin? t.(-2sint)dt =4| sin? tdt = | (1 соѕ21) 0 = —— – — 
1 т 0 


3 2 





ма | a= 





1 —] 
Do đó Т =. nên 5 = 15 
3 12 
Câu 89. Căn cứ đồ thị ta thấy 
+ Hàm só y= x + ax +bx +c đạt cực trị tại x = +1 nên ta có 


us = разе а 


<> 
=2a+b+3=0 


y'(-1)=0 b=-3 
+ Hàm só у= тх" + пх+ р đạt cực đại tại х = –1 và (Р) cắt (C) tại hai điểm có hoành độ х= +1 nên ta 
có 
—2т+п=0 п=—2 


1 +а+р+с=т+и+р ©+т=-1 
-1+а-Р+с=т-п+р р-с=1 
1 1 
Ѕиу га s= (т лк рех ах =be~x)&x= f(-x -x +x+1)dr=2 e(1;2) 


—1 -1 


Dang 2. Ứng dụng tích phân để tìm thể tích 
Dạng 2.1 Bài toán tính trực tiếp không có điều kiện 
Câu 90. 
Lợi giai 
Chọn B 
Câu 91. Chọn B 


Câu 92. Chọn D 


2 
9 7 2 
Thê tích của khôi tròn xoay được tạo thành khi quay (H ) xung quanh trục Ox là: V = z|(* + 3) dx. 


2 


Сам 93. Chon D 
1 е2* Í 
Va nÍ e“dx=n—— 
1 2 
Сам 94. Chon B 
Thể tích khói tròn xoay được tính theo công thức: 


y= af (VEI) aje d)e=z[Š++| 


0 





0 


47r 


= 





Câu95. Chọn A 
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Câu 96. 


Câu 97. 


Câu 96. 


Câu 99. 


Câu 100. 


V= л|(М?+совх) dx = x(2x+ sin x) = 71+ 1). 
0 


Loi giai 
Chon А 


Ta có: V = z |í 2 + sinx) dx = z|(2 +sin x)dx = Z(2x—cos х)|, =2л(л +1). 
0 0 
Lợi giai 
Chọn A 
Phương trinh hoanh đô giao điểm 2 (x = l) е =0 х=] 
Thể tich cua khối tron xoay thu được khi quay hinh (H ) xung quanh trục Ох la: 
du = 2 e — 1) dx 


2x 


V = т[2(х-1)е*]& = 4z[(x-1} e“*dx. Đặt | 
0 


0 


u =(x-—1) z 


2 
dv = е dx v= 





2x |! 2x |! 1 





























1 2х 
>V =4л(х-1) £ -4л|2(х-1)5 ах =4л(х-1) É -4z|(x-1)e dx 
0 0 0 0 
{ и = х—1= du = dx 
о22 | І o?” 1 
= 1 = 4л(х-1) -4л| йх=2л-ле”| =2 — xẻ” +л =3 — rể. 
2 |, `: 0 





2x |! 


Vậy V =4z(x—1) 2 





— [, =-2z~(3z—ze”)= л(е? =5). 





0 
Chọn B 


Ta có: V = zÍ(x +2} dx. 
| 


Chon А 
Diện tích thiết diện là: S(x) = 3x.3x” – 2 
3 
2 : 124 
=> Тһе tích vật thê là: V = [3xv3x — 2dx = ЕЗ 
1 
x=0 


Phương trình hoành độ giao điểm x° —2x =0 < | 3 
Xx = 


2 2 
Vậy thé tích khói tròn xoay được tính V = z| 4x dx — z| x dx. 
0 0 
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Câu 102. 


Câu 103. 


Câu 104. 


Câu 105. 


Câu 106. 





Câu 101. 


2 
9 9 2 
Thê tích của vật thê được tao nên là V = z|(x + 3) dx. 
0 


b 
Công thức tính: V = z| I (x) dx 


1 
Ta có V = e -2x) dx = nE -4x +43 ]dx = 2-2 = -z| 2-144) 0 
А | 5 | 5 3 15 








3 
Chọn B 
{ mxl Зл 
V = л | хах = ===. 
| Z | 2 
Chọn B 


2 
2 
Theo công thức ta chọn V = л (2х — x°) dx 
0 
Thé bói vật thê tròn xoay được sinh ra là 








4 4 i tả 
V = т Йапх) іх = "| tan x.dx = "| — = ajaan 
= л (псов) =—z İn "J = 25 | 


Сам 107. 


Câu 106. 


Chọn D 
Quay elip đã cho xung quanh trục hoành chính là quay hình phăng: 


2 
xỉ. san 


Vậy thể tích khôi tròn xoay sinh ra bởi H khi quay xung quanh trục hoành là: 


2 3 5 
У=л{( 6° 3b... = T 0361 
Е 25 75 |5 3 


Chọn B 
Theo đê, ta có hình vẽ sau: 
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Nhận xét: Khi nhìn vào hình vẽ. Đường thăng х = 1 chia hình phẳng giới hạn bởi đường у =x" —2x và 
trục hoành làm 2 phần. Dễ thấy lúc này hình phăng ( H ) không thể xác định vì phần hình giới hạn bởi x = 0 
đến x = l và x = 1 đến x = 2 chưa rõ ràng. 

Nếu xét phân tròn xoay khi xoay hình phẳng quanh trục Ox khi x = 0 đến x = 2 thì không có đáp án trong 
bài, đồng thời đề cho thêm đường thăng x = 1 là không cân thiết. 

Do đó đê bài toán có đáp án và rõ ràng hơn ta điêu chỉnh dë như sau: 


Cho hình phẳng (H ) giới hạn bởi đường y = x° — 2х, trục hoành. Tính thê tích V hình tròn xoay sinh ra 
bởi (H ) khi quay (H ) quanh trục Ох. 
yax = 2 ç 
y=0 _ 
Ta có phương trình hoành độ giao điểm của y = х? —2x và y =0 (trục hoành) là: 
x=0 
х=2 
Khi đó thể tích V hình tròn xoay sinh ra bởi (H ) khi quay (H ) quanh trục Ох là: 
Р, 2 lóz 
Vo, “| —2х) dx ЕСЕ 
Câu 109. Thể tích khối tròn xoay sinh ra khi quay hình phăng (H ) quanh trục Ох là : 


3 2 3 
V = zÍ[sx* -x dx = aE Е ка ја л 
5. 3 ое 3 35 


¬ . Slr 
Vậy thê tích khôi tròn xoay cân tính là : V = ` 


Hình phẳng (А) giới hạn bởi | 


x —2x=0 °| 


y=x^2 





Câu 110. 
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Câu 112. 


Câu 113. 


Câu 114. 


Xét phương trình hoành độ giao điểm của hai đô thị: x =2х5 | 


2 2 2 2 
Ta có: У, = z | (2x) dx z| (x) dx = z | 4x dxT— z| хах 
Ох 
0 0 0 0 


E 
Câu 111. у=2(1-К”) 1-х 


Phương trình hoành độ giao điểm của 2 đô thị hàm số у = 2x -1) và y=l х? là 2(x –1) sley 
«> x= +]. 
Láy đôi xứng đồ thị hàm số у = 2(x -1) qua trục Ox ta được đồ thị hàm số y = 2(1 — х?) . 


Ta có 2(1 — х?) ае [—1;1] . Suy ra thé tích khối tròn xoay cân tìm là 


í 64 
ү ДЕУ -1] =. 





Сһоп В 
| x | 
V =n| tan? xdx = nÍ sin? xd(tanx)= zÍ : й=л{1-®/ 
А A Г +l 4 


Phương trình hoành độ giao điểm của йб thị hàm só p = Jx — 2 và trục hoành: Jx —2=0U< Jx = 
«> x=4. 
Thê tích của khôi tròn xoay tạo thành là: 


V=z|(Äx-2Ÿ & (аа) | 222. 


2 
P ы n S м =, 
2 2 3 6 


Điều kiện xác định: 4x—x” >0< 0 < x <4. 


Phương trình hoành độ giao điểm của đô thi hàm só у= ү4х – х? và trục hoành 


x=0 
М4х- х? =0 — 4х- х? =0 >l 


9 








4 


x=4 
Thể tích của vật thé tròn xoay khi quay hinh (H ) quanh Ох là : 


V=z|[|âx~x'] а =Z|(đx=x'}h С. 


3 
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| 32 
Vậy thê tích của vật thê tròn xoay khi quay hình (H ) quanh Ох là A Л. 


k =2 
Câu 115. Phương trình hoành độ giao điêm của (H ) với trục hoành: 2x— xˆ = 0 < | | р" 
Xa == 


Vậy thể tích khối tròn xoay sinh ra do (H ) quay quanh Ох là: 


2 5 |2 








2 2 2 4 3 4 X 16 
У=л|(2х-х ) .dx = z| (4x? -4° + x* ).dx = z. —X —X +—| |= —ZzZ 
д | 3 5 P 15 
Câu 116. Xét phương trình hoành độ giao điểm của (P) và trục Ох: 
Я y= 
2x—x =0 6 | 
"a = W. 
Khi dó: 
í AG í 2 3 4 4; u l; | 16 
У=л|(2х-х а= л|(4х —4х +x klx = z —x —x +—x = 07. 
| | 3 5 А 15 
4 
3 


у= 1+ 3 





Câu 117. 


\Мх+3 = 0 


Xét phương trình x +3 = -үх+3 © хее 

va; 
Xét hinh (Н) giới bởi đồ thi các hàm số y=Vx+3 (-3<х<-2), у=х+3(—2<х<1), y=0 và 
х=1. 


Thể tích vật thê tròn xoay сап tìm chính bàng thê tích của vật thé tròn xoay thu được khi quay quanh hình 
(H ) quanh trục Ox . Do đó 


У=л| | x+3 Јат] (x13) a = 28. 
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Câu 118. Hoành độ giao điểm của đô thị hàm số y = f (x) và trục hoành là nghiệm của phương trình 
Jx.” =0<›х=0. 
Khi đó thê tích của khối tròn xoay được tạo thành là: 


— оа: Í 2? dy = l (радугу l 2 || 
У=л( х.е | е = ОИ 


1, 
= —д(е –1). 
0 А 





Câu 119. Diện tích thiết diện là S (х) = 0) Г 


2 
Thể tích của vật thể (7) là = (ха = [(х= 1) e" dx. 
0 


2 


V = 2(x+lŸ e 2 








0 


ке ш 


4 2 
оз za = L Е n 





E 

е?* 
dx 

; | 
е^ 1 Зе —1 1 

= — +— 

J 2 4 


о 


= Зе + е“ 1 13е —1 | 


, 4 4 4 
A 
Câu 120. 


Phân chung của hai khối cầu tạo bởi ( (Si) A (5, ) là một khối tròn xoay, tương đương phân hình phẳng 


ОАО" quay quanh trục ОО' hay bàng hai lần Ан mặt phăng tạo bởi АНО" quay quanh trục ОО. 














Đặt hệ trục như hình khi đó phương trình đường tròn (O) là x+y” =9— y=4j9—x” , điểm H có 


¬ 3 
hoành độ băng 5 ; О' có hoành độ là 3 nên thê tích : 


7) а= г[0- а 


У = т 
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Câu 122. 


Câu 123. 


Câu 124. 





W 


¬2 =] 0 1 2 





Сами 121. -1] 
| | С : x=0 >y=0 
Phương trinh hoành độ giao diém |x| =х < I 
X=1l=ÿ?=l 
Ta có đồ thị hai hàm số у= |х| và y = x° đều đối xứng qua Oy nên hình phẳng giới hạn bởi hai đồ thị 
у= |x| và y= х? quay quanh trục tung tạo nên một vật thê tròn хоау CÓ thê tích bàng thé tích vật thé tròn 
xoay khi quay hình phăng giới hạn bởi hai đường x= y và х= Jy quay xung quanh truc Oy. 
Thể tích vật thé tròn xoay сап tìm là: 


1 1 
V кош =л](у—>»)® -л| зу 3и) 


1 
Л 


A 





0 


Phương trình hoành độ giao điểm: ở =44- x < x= 03 
2 2 А 
И = л =) + [а ах 
2 5 
v3 1 2 
=7 ==x'dx+ |(4—x?)dx 
hi 7 
1 о 
=л|—.—| +|4х-— 
27 Th 3 


-|-22.1), 


2 








3 


7 3 
=øú=20D0= 7. =lB60ø0=3 
—>P=a+b+c+d=4ó. 
Dạng 2.2 Bài toán có điêu kiện 
Phương trình hoành độ giao điểm của đường cong và trục hoành là: m -x =<>x=+m 
т 


! , : | т 
Thê tích vật thê tròn xoay cân tính là: V = Z | (т? – xˆ)dx = z(m°x — 2x) | = ; 
=|] 


2 
47rm m. 
-т| 


2 
т т 


4 
Ta có: V <1000л > — <1000z < |m] < 750 = 4750 < m < 750. 


Ta có 750 = 9,08 và m #0. Vậy có 18 giá trị nguyên của m. 
Chọn D 
Dựa vào đô thị hàm số y = f'(x) = f'(x) = с С –1). 
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Câu 125. 


Câu 126. 


Khi đó /(х)= О) С. 
Điều kiện đồ thị hàm số f (x) tiếp xúc với đường thắng у= 4 là: 
=4 "—3x+C=4 =] 
Oo S лус ~3x2 +2(C), 
/'(х)=0  |з3(х®—1)=0 С=2 
+(С)с\Ох = hoành độ giao điểm là x = -2; x =1. 


1 

+Khi dó V = z|(x -3x +2) dx < 
kề 35 

4 


=§Z. Mà V =2, — =4л. 


4 2 

X 

Ta có: V = 7 хах Е 
0 





0 

Gọi К là hình chiêu của М trên Ох = ОК =a, КН = 4-а, МК Ai 

Khi xoay tam giác OMH quanh Ox ta được khối tròn xoay là sự lắp ghép của hai khối nón sinh bởi các 

tam giác ОМК, MHK, hai khôi nón đó có cùng mặt đáy và có tông chiêu cao là OH = 4 nên thê tích của 
: | 2 4ra 

khôi tròn xoay đó là V = 24a) = 2 từ đó suy ra a = 3. 

Xét phương trình hoành độ giao điểm của đô thị hàm số у= х-л và y =sin x: 

X—Z=sinx <đẰx—Z—sinx=0 (1) . Ta tháy x = z là một nghiệm của phương trình (1) | 

Xét hàm số f(x)=x-—z-—sinx— /'(х) =1—созх > 0,Ухє К. 


>f (x) đồng biến trên R nën x = Z là nghiệm duy nhất của phương trình f (x) =0. 





Cách 1: 
Xét hàm số g(x)= —x—sinx, x e(0;Z). 


g'(x) = —]— cosx < 0, Vx € (0; z) , suy ra hàm só g (x) = Z —x—Ssin x nghịch biến trên (0;z ) . 


Vx(0;Z): øg(x)> ø(Z)= z-—x—sinx>z-—-z—sinz=0= z-—x>sinx (2). 
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Câu 127. 


Do đó thể tích khôi tròn xoay tạo thành khi quay (D) quanh trục hoành là thể tích của khối nón khi quay 


tam giác vuông ОАВ quanh trục hoành. 


] ] ] ] 
У=—л.ОВ°.ОА=—лл°л=—л° = р= 
3 3 3 


1 
—. Vậy 24р=24.—=8. 
3 Ay р 3 


Cách 2: Từ (2) ta có V=z|(x-z} dx =z|(x- л) d(x- Л) 
0 0 

_„ z) _л' __1 

=. 3 Е 3 — PT 





Vậy 24p=24...=8. 


Ta có V, =8.(Z:4°)- R ° =96z 


3 3 
4z.4 -2422 _64л 








V, = 


3 
3 
Suy ra V, =з 





Câu 128. 

Dễ thấy АВСЕ là hình bình hành nên АЕ = BC =a. Vậy АРЕ là tam giác đều. 

a3 
2” 


Có АН = 





3 
Xét hệ trục tọa độ Oxy như hình vẽ. Có phương trình СР: y = Е X, = 0,х. = 2а; А Б o) | 


ау3 
x 





Phương trình AD: y = RE X 


a 


z : 2 — 2 
Vậy V = ДЕ aB] -2z|| {3 ау3 ы 2a-27| оа 
2 4 I 4 


0 


3 2 
2 -2л| х к сн 
2 2 4 











а 
2 Зла а 5 , 


2 8 











0 
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Câu 129. 


Câu 130. 


Câu 131. 


Cách 2: Thê tích khối tròn xoay được tạo ra theo đề bài là thê tích khối trụ có chiêu cao 2а bán kính đáy 


| aN3 | ; , а ау 3 
băng Eg trừ đi thê tích hai khôi nón cùng có chiêu cao 2 bán kính đáy < Vậy 


==) 2a 2. ЕЗ ыз 
2 3 2 4 


‚ í Slr 
Ta có ⁄,=x[(x} кес ы 
0 








Gọi H là hình chiếu của M lên trục Ох, đặt OH = m (với 0< m<9), ta có М mm]. МН = Ут 
và АН=9-т. 

1 1 1 
Suy ra Ё, = ул-МН ОН +=п.МН .АН = z T-MH ОА = 3тт. 


Theo giả thiết, ta có V, = 2V, nên T отп < т -2 po йо Niên) 


2x3 


Từ đó ta có phương trình đường thắng ОМ là у= Е | 


Diện tích S phần hình phẳng giới hạn bởi đồ thị (С) và đường thắng ОМ là 


27 27 
4 4 
2N3 273 
S= [| Jx _23 |a = vây _ 21у43 
9 : 16 

Dạng 3. Ứng dụng tích phân để giải bài toán chuyển động 
Dạng 3.1 Bài toán cho biết hàm số của vận tốc, quảng đường 
Chọn D 


Ta có у, (£)= [ай = ai +C, у, (0)=0>C=0 = v,(t)= at. 
băn: PA chât “| А đi được trong 25 giây là 
1 Be ” 27 
= =f lp r dt =| —Р === 
100 300 Tạp” 0 2 
e đường chất điểm В đi được trong 15 giây là 
Г | 22524 








at 


S, “HA = 


2 
„этә 2254 5 
lico —=—==——<á=ễ-. 
2 3 
5 


Vận tốc của В tại thời điểm đuôi kịp А là v, (15) == 25 (m/s). 








0 


Сһоп Р 
Thời điểm chất điểm В đuôi kịp chất điểm А thì chất йїёт В đi được 15 giây, chất điểm A đi được 18 
giây. 
Biểu thức vận tốc của chất điểm В có dạng v, (t) = [ааг =qt+C та у, (0) =0 nên у, (t) = at. 
Do từ lúc chất điểm А bắt đầu chuyển động cho дёп khi chất điểm B đuổi kịp thì quãng đường hai chất 
điêm đi được băng nhau. Do đó 
в/ 1 58 15 225 
| 3 df = | atdt < 225 = a.——<> a = 2 
0 10. +45 0 2 
Vậy, vận tốc của chất điểm B tại thời điểm đuổi kịp 4 bằng Ур (t) =2 L 30(m / s). 
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Câu 132. 


Câu 133. 


Câu 134. 


Câu 135. 


Câu 136. 


Сам 137. 


Chọn С 
Xét phương trình —5/ +10 = 0 < t = 2. Do vậy, kê từ lúc người lái đạp phanh thì sau 2s ó tô dừng hàn. 
Quang đường ô tô đi được kê từ lúc người lái đạp phanh дёп khi ó tô dừng hàn là 





2 
2 
s= [(5г+1б)а = -22 ог =10m. 
A 2 0 
Chọn C 
1 59 
Quãng đường chất điểm A đi từ đầu đến khi В đuổi kịp là 5 = | C E dt = 96(m). 


Vận tóc của chât điểm B là Vg (t) = fadt =qt +C. 


Tại thời điểm £ =3 vật B bàt đầu từ trạng thái nghi nên v, (3) =0 © C = —3a 
Lạ có quãng duong chất điểm B di được đến khi gặp A là 


15 2 15 
5, СЕТЕ = 72а(т). 
3 





3 
4 

Vậy 72а=96 а= = [m  s° ). 
3 

Tại thời điểm đuổi kịp A thì vận tốc của В là у„(15)=16(т / 5). 


Chọn А 
Thời gian tính từ khi A xuất phát đến khi bị В đuổi kịp là 15 giây, suy ra quãng đường đi được tới lúc đó 


1 11 
à [дв = Е кти) л tr] = 75(т). 
180 18 540 36 
Vận tốc của chât điểm B là y (t) = | a.dt =a. + C (С là hăng số); do В xuất phát từ trạng thái nghỉ nên 


có y(0)=0 © С=0; 
Quäng đường của В từ khi xuất phát đến khi đuổi kip А là 


10 


= 75 <> 50а = 5 а= 





0 


2 


[oa = 75 = farar = 75 = ®- 





0 


Í , : : : 
= — ; suy ra vận tôc của В tại thời điêm đuôi kịp А băng y(10) =15(т / s). 


Vậy có y(t) — 


Loi giai 
Chon B 
Vân tốc cua vât chuyển đông la V = s' = 5 +12t = f(t) 
Tim gia tri løn nhât cua ham sô f (t) trën doan | 0; 6 | 
Taco f'(t)=-3t+12 > ƒ'(£)=0<t=4e|0;6 | 
f(0)=0; f(4)=24; /(6)= 
Vây vân tốc lơn nhất la 24(m/s). 
Khi ó tô dừng hắn thì: v(t) =0 © —5/+20=0 ©/ =4(s). 


4 
Vậy từ lúc đạp phanh đến khi dừng hắn, ô tô di chuyên được: s = |( =5f + 20) dt = 40(т ). 
0 


Láy mốc thời gian (t =0) là Тас дар phanh. 
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Câu 138. 


Câu 139. 


Câu 140. 


Câu 141. 


Khi ó tô dừng hàn thì vận tốc v(£) =0, tức là v(t] =—6t+12=0 < t=2. 


Vậy từ lúc đạp phanh đến lúc ô tô dừng hàn, ó tô còn di chuyên được quãng đường là 
2 


2 
J(-+12)w =(—3° +124) =12 (т). 

Chọn С 

Khi xe dừng hắn thì v(t)=0>t=5. 

Khi đó quảng đường хе đi được tính từ lúc bắt đầu hãm phanh đến khi dừng hắn là: 


5 3 j 
S = | (-3t+15)dt =| +15 
| 2 


0 


= 37,5 т 





Vậy ta chọn дарап С. 
Chọn B 


Lúc bắt đầu đạp phanh, ó tô có vận tốc 20 m/s = v(t, ) =—l0ø +20 = 20 і, = 0 
Ó tô dừng hắn khi đó vận tốc v(í,)= 0 20-101 =0 < =2. 


2 


Do đó ó tô di chuyên được thêm là: | (20-10) а = (20t — 5” )| = 20(m) 
0 


Ta có -21+10= 0 & t = 5 = Thời gian tính từ lúc bắt đầu đạp phanh đến khi dừng hàn là 5 giây. Vậy 
trong 8 giây cuối cùng thì có 3 giây ó tô chuyển động với vận tốc 10м / s và 5 giây chuyển động chậm 
dần đều với vận tốc v(t) = —2t + 10(т / 5) | 


5 
Khi đó quãng đường ô tô di сїшуёп là 5 =3.10+ f(-x +10)dt =30+25=55m. 
0 
- Tại thời điểm t = 6 vật đang chuyên động với vận tốc у, nên có у(6) = v, 
5 5 
= ас = ү <а = у, +15, suy ra v(t) Баа +15, 


2v 


I I 2 
- Gọi K là thời điểm vật dừng hàn, vậy ta có v(&) = 0 < k = +15) = SE bào 


k 
I 5 
- Tông quãng đường vật di được là 80 = 6.у, + 10-5, + V, + 15) dt 
6 


Câu 142. 


k 


< 80 = б.у, dẫn кыз) 
4 





6 


© 80 = б.у, —(#?—6?)+v,.(—6)+15(—6) 
0 4 0 


2 
4 
< 80 = 6.v, ны. вал 


© (0) +36.v, —400 = 0 
< у, = 10 
5 р 3 
Quang duong ó tó di duoc trong 5 (s) đâu là S, = [тй =7 Р = 87,5 (mét). 
0 0 
Phương trình vận tốc của ô tô khi người lái xe phát hiện chướng ngại vật là Vio) (t) =35—35t (m/s). Khi 


xe dừng lại hắn thì у, (1) =0 © 35~35/ =0 ©/ =1. 
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Câu 143. 


1 2 l 
L4 7 9 t 
Quang đường ô tô đi được từ khi phanh рар дёп khi dừng lại һар là s, = | (35 — 35t) dt = эх —35 а 


0 





0 


= 17.5 (mét). 
Vậy quãng đường của ô tô đi được từ lúc bắt đầu chuyển bánh cho đến khi dừng hắn là $ = Sis, 
=87.5+17.5 =105 (mét). 


а) еа (0) = Ја()а= +2 +C (cen). 


3 
Mà v(0)=C =15 = (0) +2 +15. 


3 3 
Vậy 5 -j| rz ыза = 69,75 тп. 
0 


Сам 144. 


Сам 145. 


Сам 146. 


Сам 147. 


у(ї)=5'(ї)=—3 7 +18t+1. 
рё thây hàm số v(t) là hàm bậc hai có đồ thị dạng parabol với hệ số а=—3<0. 
Do đó v... đạt tại đỉnh / (3:28) của parabol. 


Vậy Thời gian đề vận tốc của chất điểm đạt giá tri lớn пһаї t = 3 (5) . 

Chọn gốc thời gian là lúc ó tô bắt đầu đi. Sau 5s ó tô đạt vận tốc là (5) = 35(m⁄s) | 
Sau khi phanh vận tốc ô tô là v(t) =35— 70(ї — 5) 

О tô dừng tại thời điểm t = 5, 55. 


5 5.5 
Quãng đường ó tô đi được là 5 = | 700+ | [35— 70(— 5) |dz =96,25(m). 
0 5 











Giai đoạn 1: Xe bắt đầu chuyên động đến khi gặp chướng ngại vật. 
Quãng đường xe đi được là: 
12 12 
12 
S, = |v, (t)dt = [2d =/|ˆ =144(m). 
0 0 
Giai đoạn 2: Xe gặp chướng ngại vật đến khi dừng hắn. 

















Ôtô chuyền động chậm dân đều với vận tốc V, (t) = fadt Sel +e, 
Vận tốc của xe khi gặp chướng ngại vật là: v, (0) = ү (12) =2 l2= 24(m/s) : 
> -12.0+c=24 >c= 24 > v, (£)=—12 + 24. 


Thời gian khi xe gặp chướng ngại vật đến khi xe dừng hăn là nghiệm phương trình: 
—l2£+24=0 </=2. 
Khi đó, quãng đường xe di được là: 

2 2 


S, = fv, (t)dt = [(—12г+24)4 =(—6” +244) =24(m). 


2 
0 
0 0 
Vậy tổng quãng đường xe đi được là: $ = S, + S, = 168(m). 
Ta có: у, (0)=16ms. 
Khi xe А dừng hẳn: у,(ї)=0 == 45. 


Quãng đường từ lúc хе А hãm phanh đến lúc dừng hàn là s = (16 — 41) dt = 32 т. 


© t—- 
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Do các xe phải cách nhau tối thiểu 1m dé đảm bảo an toàn nên khi dừng lại ó tô А phải ham phanh khi 
cách ô tô 8 một khoảng ít nhất là 33m. 

f f р 3 | 

Câu 148. Tacó v(0)=10m/s và v(£)= |a()đ = f (P +3/)di = СЕ 

0 0 0 


B 
3 2 





6 6 


6 
1 3 1 1 
uãnø đường vật đi duoc là S= |v(z)dđ = | -6 +L Idt = ене 
uu. = | () 15 2 | 5, 2 


= 216. 





0 


|! [ {=10 
Câu 149. Thời điểm máy bay đạt vận tốc 200(m/ s) là v(t) = 200 © £ +107 = 200 < ; а 


Quãng đường máy bay đã di chuyên trên đường băng là 
10 3 10 
t 2500 
s=[( +10)d=| —+5% || =——(m). 
| 3 3 


0 
£( 1 59 
Câu 150.  Quãng đường chất điểm А đi từ đầu đến khi В đuổi kịp là S = | |5 + J dt=96(m). 
0 





150 
Vận tóc của chất điểm B là ур (t) = fadt =qt+C. 
Tại thời điểm t =3 vật В bắt đầu từ trạng thái nghỉ nên Ур (3) =0<C =-3a. 
Lạ có quãng đường chât аёт B di được ап kh gặp A là 


15 2 15 
S, -|(a—3a)ae=| S =3 =72a(m). 
3 





3 


Vậy 124=96 = а= (m/s). 


Tại thời điểm đuổi kịp A thì vận tốc của B là v, (15) =16(m/s). 

Câu 151. Thời điểm chất điểm В đuôi kịp chất điểm A thì chất đểm В đi được 15 giây, chất điểm A đi được 18 
giây. 
Biểu thức vận tốc của chât điểm В có dạng v, (¿) = fadt = аї+С mà у, (0) = 0 nên v, (t) = at. 


Do từ lúc chất điểm А bắt đầu chuyên động cho йёп khi chất điểm В đuổi kịp thì quãng đường hai chât 
điêm đi được băng nhau. Do đó 


Кеб 2u = f ай PE о. ри 
0 \120 45 0 2 


Vậy, vận tốc của chât điểm B tại thời điểm đuổi kịp А bàng v, (1) = 2.15 = 30(т/ѕ). 
Câu 152. a(/)=6—2/ (m/s”} = v(t)= [(6—2/)4=6—¡?+€ 
Xe dừng và bắt đầu chuyên động nên khi / =0 thì v=0>C=0 = v(t)=6t—t°. 


v(t)=6t-ť là hàm sô bâc 2 nên đat GTLN khi ʻ=-—=3 (s) 
a 


3 
Quảng đường xe đi trong 3 giây đầu là: S = | (6 = dt = lầm. 
0 


Dạng 3.2 Bài toán cho biết đồ thị của vận tốc, quảng đường 
Câu 153. Chọn A 
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c=4 b=5 
Gọi phương trình của parabol о = пЁ? +bt+c ta có hệ như sau: 4ø+2b+c=9<>4c=4 
b 
———=)2 q= _ 3 
2а 4 


Với t = ta có =. 


1 
Vậy quãng đường vật chuyên động được là s = | 
0 


Câu 154. Chon B 





O 1f 


I 
2 


Gọi parabol là (P) :=axˆ +bx+c. Từ hình vẽ ta có (P) đi qua O (0; 0), А(; 0) và điểm ТЕ :] 


c= 0 q = —32 
Ta có hệ: sa+b+c=0 ©+4Ь=32 

a b c=0 

—+—+c=6 

4 2 


Suy ra (Р) :ụ=—32xˆ+32x. 


Vậy quảng đường người đó đi được là s = (-32x + 32x)dx = 4,5 (km). 


Câu 155. Chon C 
Goi v(t) =at +bt+c. 


Đồ thị v(t ) là môt phân parabol có đỉnh 7 (2:9) và đi qua điểm А(0; 6) пёп 


2 mẽ. 
2a 4 
a.2ˆ+b.2+c=09>4b=3_. Tìm được Ои 


a.0°+b.0+c=6 c=6 


3 
Vậy 5 = |-> +316 Jir = 24,75 (km) 
0 


Câu 156. Chon B 
Gọi (P): у= ах? +bx+c. 
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Vì (P) qua O(0;0) và có đỉnh 1(2;9) nên dễ tìm được phương trình là y = = +9х. 
Ngoài ra tại x = 3 ta có у= 
Vậy quãng duong сап tìm là: S = É x + эх jix + la =27 (km). 

Câu 157. Chọn A i i 


+ уі Parabol đi qua O(0; 0) và có toa độ dinh 7 (3; 9) nên thiết lập được phương trình Parabol là 
(P):y=v()=-£ +6; уге [0;2] 


. ` r 4 | ` š 4 š FA 
+ Sau 2 giò đâu thì hàm vận tôc có dạng là hàm bậc nhât y = PM +m , dựa trên dó thị ta thầy đi qua điêm 
có tọa độ (6; 9) nên thé vào hàm số và tìm được m = —. 


O  ......,...........d1..: 
Nên hàm vận tôc từ giờ thứ 2 đên giờ thứ 6 là к= | 


+ Quảng шр vật đi được bằng tông đoạn đường 2 giờ đâu và đoạn đường 4 giờ sau. 


S = Š +5, -jí -t + 6t) ТЕ 2 dt (в) 


1,5 
Câu 158. Ta có 1 giờ 30 phút = 1,5 giờ => S = | v(t)dt . 
0 


Đồ thị v = v() đi qua gốc tọa độ nên ъ(ї) có dang v() =at +bt. 


: | Б=—2а а=—5 : 
Đô thị v=v(t) có đỉnh là Д1;5) nên + 2a © < > v(t) =—5/“ +10/ 
z+b=5 a+b=5 b=10 


1,5 


5 = ( 5 +10)d Jar =£ 5,63. 
0 


Câu 159. Truóc hết ta tìm công thức biéu thị vận tốc theo thời gian, giả sử v(t) =at +bt+c. 


Khi đó dựa vào hình vẽ ta có hệ phương trình 


g=) 
К I a = —32 
а|—|+Ь|—|+с=8‹<‹+Ь=32 
2 2 
с=0 
a+b+c=0 


ы 


60 
Do đó quãng đường người đó đi được sau 45 phút là 5 = | (32t -32t ) dt = 4,5 (km) | 
0 


Câu 160. Нат biểu diễn vân tốc co dang v(t) =ať +bt+c. Dya vao đô thi ta co: 


ks 2=] 

=] ©+Ь=-2©у()=°-2{+2. 
2a =2 

a+b+c=] sia 
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Với ƒ=4— v(4) = 10 (thỏa mãn). 


40 
(2 -2t+2)dt = -z (m). 


Tư đo s = 


о —— Б 


Dạng 4. Ứng dụng tích phân để giải một số bài toán thực tế 
Dạng 4.1 Bài toán liên quan đến diện tích 
Câu 161. Chon C 





2 2 


Goi phuong trinh chính tác cúa elip (E ) có dạng: — + 1 
а 


р? 


АА, = 8 = 2а а= 4 x x 
үн! Ж | S(E):-+T—=ley=+ 6-7, 


<> к 
В.В, =6=2Ь `” |b=3 16 9 


Suy ra điên tích của hình elip là St) = ma.b =12z (т?) | 
Vì MNPO là hình chữ nhật và MỌ =3 >—ƏSWM¿I Ë J e (E) 


2 


x 1 3 3 
—= —+—=l—x =l2—M| -243:-|:N|2v3:— 
l6 4 | са 285) 


Gọi S ; S, lần lượt là diện tích phần bị tô màu và không bị tô màu 


4 4 
Ta có: 5,=42 | м16- 24 =3 | 16-а 6" S, = 4л -643 (m°) 
243 243 


Suy ra: S, = S, — S, = 87 +643. Gọi Т là tổng chỉ phí. Khi đó ta có 


(£) 
Т = (47 648 ).100 + (8л +643 ).200 = 7.322.000 (đồng). 


Câu 162. 
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54/3 
! уау ЖО ; Ух = 2 
elip co phương trinh la: — += =1. VỊ MN =4> x, =2 > 
16 25 T 
2—2 — 


Diên tích phần tô đâm la S, = 2 ЕЕ 5— у? йу x 59,21 (m°) 
Diên tích elip la S = 7.4.5 = 20л (m°) 
Diên tích phần trăng la S, = S — S, = 3,622 (m`) 
Tổng chi phi trang chi la: T = 59, 21.200000 + 3,622.100000 = 122042004 . 
Câu 163. Vi AB = 44т; ВС = Sđm. = 4(—2;4), В(2;4),С(2; 4), 00-2; 4). 
parabol la: у = х? hoặc у= —x° 


ТЫР 


2 
Ƒ ` ` 32 
Diên tich phân tô đâm la S, = af x dx = Ез (Ят?) 
0 


Diên tích hinh chữ nhật Ја S = 4.8 = 32 (т?) 
Diên tích phần trăng la S, = S – S, = 32 – == = = (Ят?) 


Tổng chi phi trang chi la: T = = 5000 + “ sa) 1000 = 1066666674 





Câu 164. 
Chọn hệ trục Оху như hình vẽ, ta có bán kính của đường tròn là R = J 4? +2? = 24/5 
Phương trình của nửa đường tròn (С) là: 2 +y” = 20,у>0= у= 20-х? . 
Parabol (P) có đỉnh O(0 : 0) và đi qua điểm (2 А 4) nên có phương trình: у = x°. 


2 
Diện tích phân tô màu là: S, = | 20-3" ->° |& 11,94 (т? ) | 
20 
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Câu 165. 


Câu 166. 


Diện tích phần không tô màu là: S, = z(2z/5} -S #l0z—11,94 (т?) | 


Số tiền dé trồng hoa và trồng cỏ Nhật Bản trong khuôn viên đó là: 

150000.11,94+ 100000.(10Z —11, 94) = 3.738.593. 

Сһоп В 

Ta có phương trình đường tròn tâm gốc tọa độ và bán kính bàng V2 (m) x +y =2. 


у= 2-х? = 


Tọa độ giao điểm của Parabol và đường tròn là nghiệm hệ 1 1 
з = 


у= 2х =l 


1 
Diện tích vườn hoa là = 2-х 2% +1)dx= ш 
=j 





m+10 


sô tiên tôi thiêu đê trông xong vườn hoa Câm Tú Câu là = x 250000. 


Gắn hệ trục tọa độ như hình vẽ. 


1 











Do elip có độ dài trục lớn 2a = 8 < a =4. độ dài trục nhỏ 2b = 4 © b =2. 
Diện tích của (E) là: Э(Е) = лар=8л. 


2 2 
1 
Phương trình chính tắc (E) là: ~ Suy ra y=‡+-vl6=x 


Ta có c=Naˆ—bˆ = = F, (243; 0). 
Do N và F, có cùng hoành độ = N(243; 1). 


Gọi (P): у = kx là parabol nằm ở phía trên tryc Ох. 
`" 9 _ 1 ._ 1. 
Do Ne (P) ta có 1= k [23) ЕУ (Р)ту= тух. 
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Câu 167. 


1 
Diện tích phân А là S, = | |: v16- x° ->x к -2 (1167 16-х" ЕТЕ к 


ЕА 


ОМЗ 243 
= | 6- aÍ = | x?dx 
0 0 


* Xét Í = | VI6—xˆdx. Đặt x = 4sin > dx = 4costdt . 
0 


Đôi cận: 





Л 
f 0 z 


7 


E7... ì : l. 
Khi đó Z, =Í l6—16sinˆ.4cos/d/ = 16| cos tdt = s|( (1+ cos2z)d (=8[г+ зп >J 
0 0 


a 
3 





0 





л \з 
=8| —+——|. 
Сш) 
248 nào 
l. 
* Ta có => | хах = _ 4/3 
6 5 18 0 3 
Suy ra: 5, = / -L = же, $, +8, =25, = 15 S23 
Tổng diện tích phần С, Р là: Se +$ь = Se (S, +S,)= 4 Мед 


Khi đó tổng số tiên dé hoàn thành vườn hoa trên là: 


16л + 4/3 8л — 44/3 
3 


‚250000 + ШЕСЕ UO > 5676000 а. 


Gọi О, І lần lượt là tâm của сас đường tròn bán kính băng 20 mét và bán kính bằng 15 mét. Сап hệ trục 
Оху như hình vẽ, vì ОТ = 30 mét nên 7 (0: 30) . Phương trình hai đường tròn lân lượt là 


x?+y?=20 và X° + (z — 30) = 15°. Gọi А, B là các giao điểm của hai đường tròn đó. 





x° + у? = 20° x= + о 
Tọa độ А, В là nghiệm của hệ Д «=> 12 
x° +(у—30) = 15° 215 
Ит 


Tổng diện tích hai đường tròn là л (20° + 15°) = 625л (mét vuông). 
Phân giao của hai hình tròn chính là phần hình phàng giới hạn bởi hai đô thị y =30—/15®°—х° và 
у = 420 — x”. Do đó diện tích phần giao giữa hai hình tròn là 





54/455 

12 

| (о: —x? +xJ15?—x?— 30) ~ 60,2546 (mét vuông). 
54455 





12 
Số tiên dé làm phân giao giữa hai hình tròn là 300.000x 60,2546 ~ 18.076.386 (đồng). 
Số tiên dé làm phân còn lại là 100.000x (625z — 2х 60,2546) = 184.299.220 (đồng). 
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Vậy tông sô tiên làm sân khâu là 184.299.220 + 18.076.386 = 202.375.606 (đồng). 





Câu 168. 
Gọi О, O, lần lượt là tâm của hai đường tròn bán kính 20 m và 15 m. А, В là hai giao điểm của hai 
đường tròn. 
Тасо ОА= ОВ = 20 т; О,А= О,В =15 т; ОО,=30 m. 
san _ ОВ +00 -0,B 43 —— 
cos ВОЈО, =—— — = = ВОО, = 26°23'. 
2O B.O O, 48 
Theo tính chất hai đường tròn cắt nhau ta có O O, là tia phân giác AO,B 
= AO B = 20,0,B = 52,719. 


2:32, 77 


Suy ra diện tích hình quạt tròn ОАВ là So 4g = z.20 TC 184,2 (m? ) , 


0408.5 АОВ 159,2 (m°). 


5лодв = 
Gọi S, là diện tích hình giới hạn bởi dây АВ và cung AmB trong đường tròn ( O ). 

= ы. оа), 

Chứng minh tương tu ta được diện tích hình giới hạn bởi dây АВ và cung AmB trong đường tròn (Ó, ) 
là 5, ~35 (m°). 

Suy ra diện tích phân giao nhau là 5 = S, + S, = 60 (тп?) : 

= Chi phi làm sân khâu phân giao nhau 60.300000 = 18 000000 (nghìn đông). 

Tổng diện tích của hai hình tròn là S' = z20” +15” = 1963 (m°). 

Diện tích phần không giao nhau là 5'— S =1903 [m° ) . 
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Câu 169. 


=> Chi phí làm sân khấu phân không giao nhau 1903.100000 = 190300000 (nghìn đồng). 

Số tiên làm mặt sân là 18000000 + 190000000 = 208300000 (nghìn đông) 

= 208,3 (triệu đồng). 

Gọi phương trình parabol (P) у= ах? +bx+ec. Do tính đối xứng của parabol nên ta có thể chọn hệ trục 


tọa độ Оху sao cho (Р) có đỉnh / < Oy (như hình vẽ). 





|| 
(е 
n 
М 
M 
~ 
"9g 
— 
No 
O 
|| 
+. | NO 


¿~Sb+e=0(4e(P)) & q ==]; 


a+ b+e=0(Be(P)) 


Ta có hệ phuong trinh: 


9 
4 
9 
4 
9 
4 


Vay (P):y=-x +2. 


Dựa vào đồ thị, diện tích cửa parabol là: 
3 3 


2 | 3 
S = j= 55 в -2)|-* rà в =? ш. ЖЛЕ 
5 4 x 4 3 4 


2 


Số tiền phải trả là: Z 1500000 = 6750000 đông. 


2 
4 
2 


9 
=—П1. 
2 





0 
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Câu 170. 
Diện tích miếng đất là S, = nR? = 251 (п). 


Chọn hệ trục tọa độ Oxy như hình vẽ. Ta có phương trình của đường tròn biên là х? + y? = 25. 
R=5, АН =3— ОН =4. 


=> Phương trình của cung tròn nhỏ AC là y=x25—xˆ ,với 4<x<5. 


5 
=> Diện tích phần đất trống là S, = 2 | \/25 — x? dx (т). 
4 
5 
=> Diện tích phân đất trồng cây là S = S, — S, = 25m — 2Í \/25— х? ах. 
4 


5 
= Số tiên thu được là 7 = 1005 = 10002572 | V25- х? do) = 7445 (nghìn đồng). 
4 





Сам 171. 


2 2 
Gọi phương trình của elip là a + ` =], 
а 
Theo giả thiết, ta có 2ø = 100 => а = 50; 2b=80>b=40. 


5 . 1 
Diện tích phân trông сау con (phân gạch soc) băng | điện tích cua elip trừ đi diện tích tam giác DOF . 


` z лаЬ аЬ 
Do đó diện tích phân trông cây con là S. = ға — — (тї?) | 


оз ко 
Diện tích phân trông rau (phân không gạch sọc) băng 4 diện tích elip cộng với diện tích tam giác DOF . 





Do đó diện tích phân trồng rau là S, = 


3rab аЬ 
5 кош, 





Thu nhập của cả mảnh vườn là |22 ` 2) -2000 + Ё x н 2) . 4000 = 23991000. 
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ĐT:0946798489 
Câu 172. Chọn hệ trục tọa độ Oxy như hình vẽ. 





Phương trình Parabol có dạng у = а.х" (P) | 


(Р) đi qua điểm có tọa độ (—6;—18) SUY га: -18 = а.(—6) >а =-= =(P):y=--+ 
Từ hinh vẽ ta có: — 
Xa 


, : ] 
Diện tích hình phăng giới ban bởi Parabol và đường thăng АВ: y = — 5% là 


х 3 Е 
у = 2Í|-s> -(-;*)/® = 1-55) 
У 2 23 2 | 


: 1 
Diện tích hình phăng giới hạn bởi Parabol và đường thăng СР у= -7% là 


=з 





X2 


X2 3 
9, = 2Í -i 1-5) = Т е 
L 2 2 2 3 2 Я 
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: 16 16 | 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi (Р): у= ех ty% trục hoành và các đường thắng x= 0, x=5 
5 
là: 5 = c a . 
25 5 3 
l , 


Tổng diện tích phân bị khoét đi: S, = 45 = — сш 
Diện tích của hình vuông là: 5, = 100 cm’. 


160 140 
Vậy diện tich bê mặt hoa văn là: 5, = 5, — S, =100— ЕЕ =—— cem’. 











Câu 174. 
Chọn hệ tọa độ như hình vẽ (1 đơn vi trên trục băng 10cm = Idm ), các cảnh hoa tạo bởi các đường parabol 
2 2 2 2 
, ` X X У У 
có phương trình у= — , y=——,x=——.,x=—. 
p g У 2 У 2 2 2 


Diện tích một cánh hoa (năm trong góc phản tư thứ nhất) băng diện tích hình phàng giới hạn bởi hai đồ thị 
2 


hàm б у= —,y=2x và hai đường thẳng x = 0; x = 2. 


Do đó diện tích một cảnh hoa bằng 


БЕХА 


Dạng 4.2 Bài toán liên quan đến thể tích 
Câu 175. Chọn hệ trục Оху như hình vẽ. 


2 
4 400 4 400 
| = (dm?) = — (ст) = sdm) = — (ст). 









e`` 
ел 


` 
--5у- 


- 

>” 
af 

т 


š 


=, st 
”* “ 
„*” ав в" 
Е Р а 


„ 
La La 
+ * 
- т" 


а 
т 
Ф 


(0, от) 19 т Ü. 5m 


Gọi (Р): у= ах” +b, là Parabol đi qua hai điểm 45:0) ‚В(0;2) 
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2 
А ¬ О=а.|— | +2 а, 
Nên ta có hệ phương trình sau: 2 <> 


8 
361 ©=(P):y=———* +2. 
361 
2=Ь b =2 


Gọi (5) : y =a,x" +b, là Parabol đi qua hai điểm cũ00).p| 0Š] 


5 
0=а,.(10) +> |a, =-— 
Nên ta có hệ phương trình sau: < А =>(B):y=——x T, 
DI l 


0Ï > 
Ta có thê tích của bê tông là: V = 5.2 Í =1"... – {2 -$ 212 = 40m’. 
п 40 2 ý 36] 


Câu 176. Chọn B. 
Сла sử nên trại là hình chữ nhật АВСР có AB = 3 mét, BC = 6 mét, đỉnh của parabol là 1. Chọn hệ trục tọa 
độ Oxy sao cho: O là trung điêm của cạnh AB, A, B và L, phương trình của parabol có dạng 


4 
у= ах ° +b,a=0.Dol,A, B thuộc nên ta có у=-т2? +3 


Vậy thé tích phân không gian phía trong trại là 
3 


2 
V =6.2 | = +3)dx = 36 
0 


Câu 177. 
Thể tích săm xe băng thể tích của khôi tròn xoay sinh bởi hình tròn tâm 7 (0:25 ) bán kính bằng 5 quay 





quanh trục Ох. 


y=25+25-x7 
у= 25-425 х? 
5 


5 5 
Vậy V ПЕЕ | dx- [(25- 25—x° | J = 1007. | V25-x°dx. 
L5 L5 


-5 


Ta có phương trình đường tròn là x° + (z — S50 = 25. ‚Хх € [ —5; 5| ; 


5 
Ta có | \/25 — х? dx là diện tích nửa hình tròn tâm O(0;0) , bán kính băng 5 
—5 


5 
== [| sa = zs, - 
5 


2 


5 
Suy та V = 1007. | \/25—х°ах = 1002.22 = 1250л°ст?Ў 
—5 
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Câu 178. 


Câu 179. 


Chú ý: Có thê bầm máy tích phân, ta được 
5 2 5 2 

V = lj (25+ 425- x ) dax- | [25-25-x | J aa. 
—5 -5 


Kiểm tra các đáp án ta chọn йар án А. 
Chọn B 





Ta gọi thé tích của chiếc mũ là У. 

Thê tích của khôi trụ có bán kính đáy băng ОА = 10 cm và đường cao ОО'=5 cm là У. 

Thể tích của vật thê tròn xoay khi quay hình phắng giới hạn bởi đường cong АВ và hai trục tọa độ quanh 
trục Оу là V. 

Ta có V =V +J, 

V =5.10°л = 5007 (ст). 

Chọn hệ trục tọa độ như hình vẽ. 


Do parabol có đỉnh А nên nó có phương trình dạng (P): у = a(x—10)/. 
, 1 
Vì (P) qua điêm В(0;20) пёп а = Р 


Do đó, (Р): у= =(х-10)? Từ đó suy га х=10-/5у (do x<10). 


Suy ra v, =z | (10- 5y) ay = л 3000-200). 5z (cm). 
0 


Do đó V =V +V, = °л+500лт= z (ст). 


Đặt hệ trục tọa độ Oxy như hình vẽ (trục hoành là trục của chiếc trồng, góc toa dó là trung điểm của đường 
cao chiếc trồng, đơn vị: dm). 
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DT:0946798489 









О 


= 
W£ 
а 
в 
. 
* 
L. 
. 
L. 
* 


х? у? 
Gọi (E ) là elip có phuong trình — + 


1 thì ảnh của (E ) qua phép tinh tién theo vecto и(0;6) là 
ә о) 
elip (E ) có phương trình + (02-6) 


9 
3 
Suy ra, phương trình của đường sinh là: у= 6——\/16—х^. 


4 2 
Do đó, thé tích của chiếc trồng là: V = Z | 6 =6 = | dx = 344,964 [dm ) . 
_4 





Саи 180. 





Khi cắt khối gỗ hình trụ ta được một hình nêm có thể tích V, như hình vẽ. 
Chọn hệ trục tọa độ Оху như hình vẽ. 


Nửa đường tròn đường kính АВ có phương trình là у= VR -x° ,xe |—R; RỊ 
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Một mặt phẳng vuông góc với trục Ох tại điểm M có hoành độ х, cắt hình nêm theo thiết diện là 


AMNP vuông tại N và có PMN =300. 











2 2 
Taco NM = у= 42 52 = NP= MN.tan3009= XỔ => 
v3 
| 1 R° -— x° 
AMNP có điện tích S(x)=—~ NM.NP=—.——=—. 
2 7) 2 
R R 2 2 К 3 
| l p R- 1 1 23Р 
Thể tích hình nêm là И = | S(x) | =a “| Ra] _ 243 | 
-R 2% v3 243 3 -R 2 
* Chú ý: Có thê ghi nhớ công thức tính thé tích hình nêm: 


2 2 
V =уК й= К tana , trong đó R= а = РММ. 





у 





Câu 181. 
Xét một thiết diện parabol có chiêu сао là ћ và độ dài đáy 2h và chọn hệ trục Оху như hình vẽ trên. 


Parabol (P) có phương trình (P): y= ax° +h, (a< 0) 
Có B(h,0)e(P) &0=ah +h © a=- (doh>0) 


| сл 4H? 2 
Diện tích S của thiệt diện: S= | Ер +h кес ч а < 
-h 


2 
4 2 
= S(x)=—| 3- x 
3 5 
Suy ra thé tích không gian bên trong của đường hàm mô hình: 
5 


5 4 2 2 
=V=|S(x)dx=[~|3—<x | dx = 28,888 
, 3 5 


— V = 29 (от?) 





Сам 182. 
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Gọi hình chiếu của Р,О trên AF và BE là R và Š . Vật thê được chia thành hình lập phương 


ABCD.PORS có cạnh 2,5cm , thể tích V, = — cm và phân còn lại có thê tích V, . Khi đó thê tích vật 


| 12 
thê ЕЛАНА 


Đặt hệ trục Oxyz sao cho О trùng với F , Ох trùng với FA , Оу trùng với ба Fy song song với АР. 


: 5 
Khi đó Parabol (Р) có phương trinh dang y = ах”, đi qua điểm P| 1;> | do đó а= 2 = Е y : 
2 . 





2 
Cắt vật thê bởi mặt phẳng vuông góc với Ох và đi qua điểm М (x;0;0),0 < х < ta được thiết diện là 
hình chữ nhật MNHK có cạnh là MN = 1° và МК = do đó diện tích S(x) = 26 
2 2 
Áp dụng công thức thể tích vật thể ta có V, = Е š xd х= 
Từ đó p = 122.22.212 
8 12 24 
y’ 25ү х 
Câu 183. Đường elip có trục lớn 28 cm, trục nhỏ 25 cm có phương trình + —=1 < у? = 2) ат 
2 
25 х? 
© y = t—, | -—. 
7 24W 14 


-14 


f зү". ү 
Do đó thể tích quả dưa là V = [|2 TES dx = z| — | l-— | dx 
14 2 14 











2 3 14 2 
x 2) 56 8750m 3 
А — | .| X— 5 = g| — | .— = Ст. 
2 3.14 |, 2) 3 3 
8750z.20000 


Do đó tiên bán nước thu được là ————————— z 183259 đồng. 
3.1000 





Câu 184. 


5 8 
Parabol có phương trình у = ~ < х? = — y 
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Thê tích tôi đa côc: 


10 S 
V =zZz||—y |Lđy»> 251,33. 
ə 7 


Сам 185. 
Cách 1. Xét thiết diện cắt сӧс thủy tinh vuông góc với đường kính tại vị trí bất kỳ có: 


1 1 
S(x) = 2vK -x АВ? -x Лапа > S(x) = 2x -x° апа | 
R 
А ү; \ ‚+ л ` 1 2 2 2 3 
Thê tích hình cái nêm là: V = е | [R = ) ах = ~ tan с. 
-R 
А ¿r Д. А ` . ^ д 7 1A ‚+ A A 2 3 
Thê tích khôi nước tao thành khi nguyên cóc có hinh dang cái nêm nên V, = EU tan о. 


>V, р = 240cm”. 
3 R 


Cách 2. Dựng hệ trục toa độ Oxyz 





I0 nh а 





J X 


S(x) 
Gọi 5 (x) là diện tích thiết diện do mặt phăng có phương vuông góc với trục Ox với khôi nước, mặt 
phẳng này cắt trục Ox tại điểm có hoành độ h> x> 0. 

Gọi ТОЛ = а,ЕНМ = В,ОЕ = х 


maa == е элее 3 
OJ 10 ОЕ 10 10 
. 
"m5 =5... {с 
HN 6 10 10 


l l | 
S(x) = 5, 7 Saun = л Н№.28 – 2 НМ .НМ. зіп 28 


2 
=> S(x) = 6° arccos п-&]-ув2[1-=) 1-(1-ž 
10 2 10 10 
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10 10 2 
=V=[S(x)dx= | збагесев[ 1-5. |-зв[1-.] --] dx = 240. 
| 10 10 10 


Câu 186. 


Lời giải 
Do vật thể có đáy là đường tròn và khi căt bởi mặt phẳng 
vuông sóc với trục Ох được thiệt diện là tam giác đêu do đó 
vật thê đôi xứng qua mặt phăng vuông góc với trục Оу tại 
điểm О. 
Cạnh của tam giác đều thiết diện là: а = 2V1- х? . 

2 
TODT И, А, тл 1A а “N3 

Diện tích tam giác thiệt diện là: 5 = < = (1 — x° ) \/3. 
Thể tích khối сап tìm là: 


v=2[sw=3| B(I=3)=24B| x~Š ] 











Câu 187. 


Chọn hệ trục như hình vẽ 
Ta cần tìm diện tích của S (x) thiết diện. 
Gọi 4(О,ММ) = x 


2 


732 49 


2 2 
Lúc đó MN =2y=2,|45?|1—— |=90 н 
75 75 
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MN 90 


к e оне 
/2 42 N 75 2- 75° 

2 
$(х)=тлтЕ' Ip „(т-у (а) > [1-—=) 


2 4 2 75” 
Thể i khoảng không cần - là 
2)2 2 
У = [G 2 hả ~115586/m`. 
Бы 75° 


Câu 188. Chon hệ trục tọa M như hình vẽ. 








2 2 
Р X 
Theo аё bài ta có phương trình của Elip là —— + “= l. 


1 
4 25 
Gọi М, N lần lượt là giao điểm của dâu với elip. 
l] 2 
Gọi S, là diện tích của Elip ta có 5 = лар = л 55 = Е . 


Gọi S, là diện tích của hình phàng giới hạn bởi Elip và đường thắng ММ. 


Theo đề bài chiều cao của dầu hiện có trong thùng (tính từ đáy thùng đến mặt dâu) là 0,6m nên ta có phương 


1 
== | 
\ 4 


, А 3 3 
căt Elip tại hai đêm М, N có hoành độ lân lượt là _3 và + nên 


; 1 
trình của đường thăng MN là у = Е 


2 2 


Mặt khác từ phương trình = + LANS 1 tacó у= 


5 
4 25 


сл | + 


: I 
Do đường thăng y = Р 


Уз 
4 4 
5, = | Е . l_ У3. 
29054 5 5\4 10 
4 


ñ = 


Tính Z x dx. 


1_ 
4 


II 
1 


Đặt х Ги =; босо. 
2 2 


Беда Khi A thì t= Khi -3 thì б=т. 
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Câu 189. 


Câu 190. 


Сам 191. 


Câu 192. 


3 П 
[= | —.—соз? dt | ЕТЕ 
2 2 8 А 813 2 
3 


028.2) 38. Л J3 


3 2 


10 15 20` 


Thể tích của dâu trong thùng là V = | ——+ J: 1925 
. ` м. жол A r А 3 л л 2 А r x `A 
Gọi x là thời йїёт bom được sô nước băng д độ sâu của bê (x tính băng giây ). 


=105000 = (x+3)Ä/x+ 3 – 35/3 = 140000 


4 |х 
Та có: р + 3dr =210 > (+3) 


= $(х+3) = 34/3 +140000 > x+3= (33/3 +140000) Ero 33/3 +140000) — 


— х= 17234,8256 . 





(в J 2bt)dt =90 = (2a +b). =90 > 54a+9b = 90 (1) 





6 
|( (баг? +2b¡) di = 504 © (2а? +b? lÌ =504 = 432a +36b = 504 (2) 
0 





2 
а=— : ; 
Từ (1), 2) > 3 . Sau khi bơm 9 giây thì thê tích nước trong bê là: 
b=6 
9 


í 4 
V = l +12) jar= ($r sec] =1458(m`). 





Dạng 5. Ứng dụng tích phân để giải quyết một số bài toán đại số 
Ta có | f'(x)dx= /(5)— f (3)>0, do đó ƒ(5)> f (3). 
(о) а = f (3)- /(0)<0. do đó ƒ(3)< f (0) 

(О) а = f (5)- f (0)<0, do đó f(5)< f (0) 

Chọn B 

Ta có g'(x)=2f'(x)-2(x+1) 


£'0)=0©//6)=xtLe| TT 


x=123 
Bảng biến thiên 
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Gọi S, là diện tích hình phăng giới hạn bởi các đường: у= f (х), y=x+l, х= -3, x=1 
Gọi S, là diện tích hình phăng giới hạn bởi các đường: y=x+l, у= f'(x), x=l,x=3 
Dựa vào hình vẽ, ta thấy: Š > S, >0. 

Suy ra: Š, — $, > 0 


> |[/'()-(х+1]&х- Је) Лаго 

= Пот) П) (ао 
неден 

Khi đó: g (3 j= [|z )dx = fro) -(х+1)]4&х>0 0) 
Tù (1) và (2) suy ra: Wa. g(3)> s(-3) 


Câu 193. Chon D 
Ta có &'(х)=2/'(х)+2х= s(x)=0= xe{-3;1;3). 


Từ đồ thị của у= f'(x) ta có bảng biến thiên của hàm ç (x) . 
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ba 3(3)> (1). 
ƒ`(_g(x))a > [`e(x)dx < [ (х) ах > [ (х) ах 
© s(-3)-ø(1)> 8(3)-(1) = s(-3)> (3) 
| Vậy ta có s(-3) > s(3) > s{1). 
© Tacó h'(x)=2[ ƒ'(x)~x ];h'(x)=0= xe {-3;2;4} 


Bảng biến thiên 





Suy ra (2) > (4) 





Kết hợp với đô thị hàm số y=x ta có 
[_“(x)dx >0 © ñ(4)~h(~2) >0 = h(4) > һ(—2). 
Vậy ta có (2) > h(4) > h(—2). 


Câu 195. Theo đồ thị, ta có: 
0 


ƒ(0)~/(-1)= | '(х)&>0 
=/(0)>/(-1) (1), 
ее кеу pi 
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= /(-1)> f (2) (2). 
Từ (1) và (2)= f(0)> /(—1) > f (2). 
Cau 196. Chon B 
Parabol у = ах? +bx+ c có đỉnh I(—2;1) và di qua diém (—3;0) nên ta có 
b 
q = а=—1 
4a—2b+c=1<©+4b=—4— у=—х – 4х-3. 
9a—3b+c=0 =3 


Do /(-3)= 0 nên (1) + Z0)=[Z@)=Z09)|+|Z(0)=Z(C0]+2|7(1)-=Z(3)] 
| Т 3 8 31 
= | f'(x)dx (х)ах+2]|(—х° —4х—3)4х =5,+5,+2|(—х°—-4х—-3)4х=1+—+-=—. 
| ГО) ‚| го) đt X ) +19, + J(= X ) к ~ 
Với $\, S, lần lượt là diện tích hình phăng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = f'(x), tryc Ox và hai đường 
thăng x=—l,x=0 và x=0,x =1. Dễ thấy 9 =]: s, => 
Câu 197. Tacó g'( =7. )—(х—1)]; g'(x)=0 © f'(x)=x-1. 
x=-—l 
Dựa vào đô thị ta có các nghiệm sau: |x=3_. 
x=5 
Ta có bảng biến thiên 
—1 Ə 9 +оо 
— 0 + 0 - 0 + 





4 , 
g(3) 
9(z) ` Z / N ⁄ 
Ngoài ra dựa vào đồ thị ta có Ге МСИ ) © g(x | " 


=z(3)~e(~)>e(9)~z(5) © z(5)> (21). 
Vậy ø(3) > ø(5) > g(-1). 
Câu 198. 


Nguyễn Bảo Vương: https://www.facebook.com/phong.baovuong 111 


CÁC DẠNG TOÁN THƯỜNG САР TRONG KỲ THỊ THPTQG ĐT:0946798489 






Theo bài ra y = f(x) = ax`+bx” +сх+а (a,b,c,d e К,а z0) do đó у= f'(x) là 


hàm bậc hai có dạng y = f'(x)= a +Ьх+с'. 
=1 а =3 

Dựa vào đô thị ta có: +а'—Ь'+с'=4 &4b'=0 > у= f'(x)=3x +1. 
a+b+c =4 gal 


Gọi S là diện tích phân hình phẳng giới hạn bởi các đường vag (x) ‚пис Ox, x=4, x=2. 


Ta có S= [Ge +1)dx =58. 
2 


Lại có: s=]7)&x= (e) = f (4)- f (2). 
Do đó: =ƒ(4)-/#(2)=58. 





Câu 199. 
Gọi Si, S,, S3, S, lần lượt là diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số у= f'(x) với và trục 
hoành. 

Quan sát hình vẽ, ы со 


e [ле > | -/(x) © f(x), > (х), 
ә /(0)~/(-2)>7(0)~/(3) = /(-2)< 70) 
° Ја Јак ә л) <9) 
Mày =J )</6)-/) © /(0)< f (5) 
ө [re > f- -Fa © f(x), > f (z), 


0 
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=/()-/(2)>/()-7Z(6) = /(2)< /(6) 


Ta có bảng biên thiên 





x —2 Ü 2 б 
T(x) ũ + () — 0 — ũ 
f|3| 
| zí _. 
sÍ 


Dya vào bång biên thiên ta có M = max f (x) = f (5) уа т= min f (x) = #(-2) 


[-2:6] 


Khi đó T = f (5)+ f (—2). 
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